Ukazka zadani k pisemné zkousce z Teorie miry a
integralu 1
zimni semestr 2023/24

Pocetni ¢ast (90 minut)

1. Najdéte defini¢ni obor a vySetiete spojitost funkce

R
F(a) = —— dx.
W= s

10 bodu
2. Spoctéte
'2%log L
5 dr,
0o 1—=
vite-li, Ze Y0, b = 10 bodd
3. Spoctéte Lebesgueovu miru mnoziny
T={(z,y,2) eR®: 22° —y” + 22 <22,y < 1}.
10 bodu

Vsechny vypocty fadné zduvodnéte a ovérte predpoklady vét, které pouzivate.
Pozadovano minimélné 15 bodu.

Prestavka 15 minut.

Teoreticka ¢ast (60 minut)

1. Definujte méfitelnost zobrazeni, uved'te souvislost se spojitosti zobrazen{
mezi metrickymi prostory. 5 bodu

2. Vyslovte a dokazte jednu z nasledujicich dvou vét:



(a) Véta o souvislosti konvergence v LP a podle miry (vcetné potiebné
nerovnosti) 10 bodu

(b) Radon-Nikodymova véta 15 bodt
3. Rozhodnéte (a zdiivodnéte), zda pro funkee f,, f € L?(X, A, u) plati:

RS = p2hie

10 bodu

Pozadovdno minimdlné 15 bodu.

Vysledna znamka:

e 50-60 bodu: 1

e 40-49 bodu a alesponi 15 bodu z kazdé casti: 2

e 30-39 bodu a alespon 15 bodu z kazdé césti: 3

e 0-29 bodu nebo méné nez 15 bodu z nékteré ¢ésti: 4

Neuspéjete-1i u zkousky, ale ziskate-1i z jedné ¢ésti alespon 20 bodi, nemusite
jiz tuto ¢ast v dalsim terminu opakovat.



