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24.4.4 Jednoznacnost feseni Dirichletovy a Neumannovy Glohy pro
Poissonovu rovnici |

Véta (28 O nutné podmince fesitelnosti vnitfni Neumannovy Glohy V
25.4.44)

Necht Q C RN je omezend oblast s dostatecné hezkou" hranici (jako ve Vété o
divergenci, tedy ve Vé&té 17.3.6). Necht' f € C() a g € C(09). Existuje-li
funkce u € C*(Q) N CY(Q) takové, 2e 24 € C(Q), i=1,2,..., N, resici
vnitfni Neumannovu dlohu na Q s daty f a g, pak

f/fdx:/ gdSs.
Q a0
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Véta (29 O jednoznaclnosti vnitfni Neumannovy Glohy | V 25.4.46)

Necht Q c RV Je omezend oblast s dostate¢né ,hezkou" hranici (jako ve Vété o
integraci per partes tedy ve V&té 17.3.15). Existuje-li u € C*(Q) N CH(Q)
takové, 2e 24 ¢ C(Q), i =1,2,..., N, fesici vnitini Neumannovu tlohu pro
Potssonovu rovnici na Q s daty f a g, pak je na této tfidé funkci jednoznacné
aZ na aditivni konstantu.



24.4.4 Jednoznacnost feseni Dirichletovy a Neumannovy Glohy pro
Poissonovu rovnici |l

Véta (29 O jednoznacnosti vnéjsi Neumannovy tlohy | V 25.4.48)

Necht G C RV je omezend oblast s dostatecné ,hezkou* hranici (jako ve Vété
o integraci per partes, tedy ve V&té 17.3.15). Polozme Q :=R"\ G a
predpoklidejme, Ze je souvisld. Necht existuje u € C*(Q) N C*(Q) takové, Ze
% € C(Q), i=1,2,...,N, resici vnéjsi Neumannovu tilohu pro Poissonovu
rovnici na Q s daty f a g. Jestlize N > 3, pak je toto feseni na dané€ tridé

funkci jednoznacné. Jestlize N = 2, pak toto reseni je jednoznacné aZ na
aditivni konstantu.



24.4.5 Obecnéjsi pristup k Neumannové Gloze |

Definice (3 Regularni derivace podle vnéjsi normaly D 25.4.49)

Necht © C RY je omezena oblast, jejiz hranice ma ve viech svych bodech
normalovy vektor (jako obvykle budeme jednotkovy normalovy vektor v bodé
x € 0Q znadit v(x)). Necht u € C*(Q). Rekneme, Ze funkce u ma na 9Q
reguldrni derivaci podle vnéjsi normdly, jestlize existuje

[8u

. Ou .
. (x)] = lim a—yx(x + av(x)) pro vdechna x € 09,

i a—0_

kde éd—lj’x(x + av(x)) := Vu(x + av(x)) - v(x), a tato konvergence je na 99
stejnomérna.

Necht G C RV je omezena oblast, pro kterou je Q := RV \ G oblast, a jejiz
hranice m4 ve vech svych bodech normalovy vektor. Necht u € C*(2) a necht
v(x) znaéi jednotkovy vn&jsi normélovy vektor k G v bodé x € G. Rekneme,
ze funkce u ma na 0G = 0N reguldrni derivaci podle vnéjsi normaly, jestlize
existuje

(x + av(x)) pro vsechna x € 09,

[8u

8VX(X)] = lim Ou

e a—04p 01}X

kde Ba—,fx(x + av(x)) := Vu(x + av(x)) - v(x), a tato konvergence je na 9
stejnomérna.



24.4.5 Obecnéjsi pristup k Neumannové Gloze Il

Véta (31 O jednoznacnosti vnitfni Neumannovy Glohy Il V 25.4.50)

M3-li omezend oblast Q C RV dostate¢né ,hezkou" hranici (jako v predchozich
tvahdch) a existuje-li FeSeni vnitfni Neumannovy dlohy pro Poissonovu rovnici,
pak je jednoznaéné v dané tfidé funkci aZ na aditivni konstantu.



24.4.5 Obecnéjsi pristup k Neumannové dloze 1l

Véta (31 O jednoznacnosti vnitfni Neumannovy Glohy Il V 25.4.50)

M3-li omezend oblast Q C RV dostate¢né ,hezkou" hranici (jako v predchozich
tvahdch) a existuje-li FeSeni vnitfni Neumannovy dlohy pro Poissonovu rovnici,
pak je jednoznaéné v dané tfidé funkci aZ na aditivni konstantu.

Véta (32 O jednoznadnosti vnéjsi Neumannovy alohy Il 'V 25.4.51)

Necht omezend oblast G C RN m4& dostate¢né ,,hezkou™ hranici (podobné jako
v pfedchozich dvahdch, ale Q. aproximuji z vnéjsku) a existuje FeSeni vnéjsi
Neumannovy dlohy pro Poissonovu rovnici na Q := RV \ G, kde Q je také
oblast. Jestlize N > 3, pak je toto feSeni v dané tridé funkci jednoznacné.
Jestlize N = 2, pak toto reSeni je jednoznacné az na aditivni konstantu.



