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Opakovani |

Definice (12 Konvergence na C*(Q2) D 23.8.1)
Necht Q C R" je oteviend mnozina a {pk}2; C C>(Q). Jestlize pro kazdy
multiindex o € (NU {0})" plati

loc

D%px =0 na Q,

pak piSeme @k C%(Q) 0. Déle zavadime

c(Q def C>(Q
Pk —(>)<p = Yk — 0.
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Véta (7 O rozsiteni distribuce s kompaktnim nosi¢em V 23.8.3)
Necht Q C R je otevfend mnoZina a T € D'(Q) je distribuce. Pak T md
kompaktni nosi¢ pravé tehdy, kdyz existuje jednoznacné spojité linearni
rozsiteni distribuce T na C*°(Q).
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Necht Q C R je otevfend mnoZina a T € D'(Q) je distribuce. Pak T md
kompaktni nosi¢ pravé tehdy, kdyz existuje jednoznacné spojité linearni
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Dasledek (2 Dasl. 23.8.5)

Necht Q C R je oteviend mnozina a T € D'(Q) je distribuce. Jestlize T ma
kompaktni nosi¢, pak ma konecny rad.



22.8 Distribuce s kompaktnim nosicem |

Véta (8 O vlastnostech distribuce s jednobodovym nosi¢em V 23.8.6)

Necht Q C R je otevfend mnozina, x € Q a T € D'(Q) je distribuce spliiujici
supp T = {x}. Pak T md kone¢ny fad m € NU {0} a jednoznacné Ize psat

T= > ca D6,

a€(NU{ON, [a|<m

kde {c.} jsou redlné (nebo komplexni) koeficienty a pro alespori jeden
multiindex o s vlastnosti |a| = m plati co # 0.



22.9 Homogenni distribuce
22.9.1 Distribuce Hxi aHal

Definice (13 Funkce x7 D 23.9.1)

Pro kazdé )\ € C znadime

N x* prox >0
' 0 prox<O.



22.9.1 Distribuce Hxi a Hxi I

Definice (14 Holomorfni parametricky systém distribuci, izolovan3
singularita parametrického systému distribuci, reziduum parametrického
systému distribuci D 23.9.2)

Necht Q C R je oteviend mnozina, G C C je oblast a {Hr}xec C D'(Q) je
parametricky systém distribuci. Rekneme, Ze parametricky systém distribuci
{Hx}xrcc holomorfné zdvisi na \ € G, jestlize funkce A\ — (Hx, @) je
holomorfni na G pro kazdé ¢ € D(Q).

Rekneme, %e parametricky systém distribuci {Hx}rcc méa v bod& Ao € G
izolovanou singularitu, jestlize ma funkce A — (H,, ) izolovanou singularitu
v bodé& X\q pro kazdé ¢ € D(Q).

Rekneme, e distribuce H € D'(Q) je reziduem parametrického systému
distribuci {Hx}xec v bodé X\ € G, jestlize

(H, ) = Resx, (Ha, ¥) pro kazdé ¢ € D(Q).

V takovém pripadé distribuci H zna¢ime Resy, H..
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Definice (15 Parametrické systémy distribuci {H,»} a {H,»} D 23.9.4)

Necht k € N. Pak na mnoziné Gi := {A € C: ReX > —k, —X ¢ N} definujeme
parametrické systémy distribuci {Hxi\}(;k a {H }6, pomoci predpist

D¥ T ik
Ha = e
= (AFDAH+2). (A +k)
(Ho ) = (Hxi,cp(—x)) pro véechna ¢ € D(R).

X



22.9.1 Distribuce Hxi a Hxi v

Véta (9 O vlastnostech distribuci H,» a H,» V 23.9.5)

(i) Distribuce Hxi a H,» jsou definované pro véechna A € C\ {—n: n€ N} a
plati
XHxi‘ = Hxi\ﬂ a - XHxi = Hxi+1.
(ii) Plati Ho =To =T (H je Heavisideova funkce).
(iii) Pro véechna A € C\ {—n: n € NU{0}} plati

DHx = AH DH» = —AH 1.
2 A A

(iv) Pro véechna k € N maji parametrické systémy distribuci {H@ Yev{—n: neny
a {Hx }c\{—n: neny izolovanou singularitu v bodé —k. Navic

_1 D¥1s D*15
k—1 0 _ 0
-1y 2 Re—Ha=g—yr

Res_k Hxi\ = (71)



22.9.2 Normalizace distribuci Hxi a Hxﬁ |

Véta (10 O normalizaci distribuci H,» a Hx V 23.9.7)
Pro kazdé \ € C\ {—n: n € N} definujme distribuce
Hox Hox
Ho = m a Ho = m

Pak Ize uvedené parametrické systémy holomorfné rozsifit na C. Po tomto
rozsireni plati pro vSéechna k € N

How= D' a  H = (-1)""D""4.
Navic pro vsechna A € C mame

DHX)\ =H 1 a DH_ » = —H_x-1.
+ X4 — X



22.9.3 Distribuce H\x\/\v H\x\)\signx a H(X+i0))\ a H(X*iO)A |

Definice (16 Parametrické systémy distribuci {Hjx} a {H|x>signx} D
23.9.8)
Pro vSechna A € C\ {—n: n € N} definujme distribuce

=Ha — Hx§~

sign x 3

H|X|>\ = Hxi\ + Hxi a Hlxl)\
Dale pro kazdé m € N definujeme (ve smyslu slabé” konvergence distribuci)

He-om == lim H a He-omia = lim H,
A——2m

Aos—amy1  IXI? signx:
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Definice (17 Parametrické systémy distribuci {H,+j0)»} D 23.9.10)
Pro vdechna A € C\ {—n: n € N} poloZme

H(X+i0)>‘ = Hxi‘ + eiAﬁHxi a H(x7i0)>‘ = Hxi + e T Hxi .



22.9.3 Distribuce H‘X‘A, H\x\)\signx a H(X+i0))\ a H(X*iO)A I

Tvrzeni (4 T 23.9.11)

Pro libovolné k € N existuje limita nize na levé strané (a definuje tudiZ novou
distribuci uvedenou na pravé strané rovnosti)

. +idw
klﬂk(Hxﬁ +e Hxi) = Hyi)—+-



