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Definice (1 Hladké funkce s kompaktnim nosi¢em str. 136)

Prostor vsech takovych nekoneénékrat spojité diferencovatelnych funkci na
oteviené mnozin& Q C RV takovych, e jejich nosi¢ je omezeny (pro Q
neomezenou) a lezi v Q znadime D(Q).
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Prostor vsech takovych nekoneénékrat spojité diferencovatelnych funkci na
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Definice (2 Konvergence na D(Q2) 23.1.1)
Necht Q C R" je oteviend mnozina a {px}i2; C D(Q). Jestlize plati
(i) existuje kompakt K C Q takovy, Ze supp ¢k C K pro viechna k € N
(i) D*px = 0 na K pro kazdy multiindex o € (NU {0})",

oy D(Q) ) .-
pak piseme ¢, — 0. Dale zavadime

D(Q) def ’Dg?)

Pk — P — Pk — @ 0.
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Definice (3 Distribuce D 23.1.3)

Necht Q C R" je otevienad mnozina. Symbolem D’(Q) oznalujeme mnozinu
viech spojitych linedrnich funkcionalti nad D(Q), pfit¢emz pro T € D'(Q)
spojitost chapeme ve smyslu

D(Q)
ok = = (T,06) = (T, ).

Prvky mnoziny D’(Q2) nazyvame distribuce na €.
Pro T1, T, € D'(Q) piseme Ty = T, v D'(Q), jestlize

(T1,¢) = (T2, ) pro vdechna ¢ € D(Q).
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Necht Q C R" je otevienad mnozina. Symbolem D’(Q) oznalujeme mnozinu
viech spojitych linedrnich funkcionalti nad D(Q), pfit¢emz pro T € D'(Q)
spojitost chapeme ve smyslu

D(Q)
ok = = (T,06) = (T, ).

Prvky mnoziny D’(Q2) nazyvame distribuce na €.
Pro T1, T, € D'(Q) piseme Ty = T, v D'(Q), jestlize

(T1,¢) = (T2, ) pro vdechna ¢ € D(Q).

Definice (9 Soucin distribuce a hladké funkce 23.4.1)

Necht Q C R" je oteviend mnozina, T € D’(Q) je distribuce a a € C*=(Q).
Pak definujeme distribuci aT predpisem

(aT, ) = (T, ap) pro viechna ¢ € D(Q).
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Definice (10 Derivace distribuce D 23.5.1)

Necht Q C R" je oteviend mnozina, T € D'(Q) je distribuce a o € (NU {0})"
je multiindex. Pak definujeme funkcional D*T pfedpisem

(DT, @) := (=1)*l(T, D) pro viechna ¢ € D(Q).
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Definice (10 Derivace distribuce D 23.5.1)

Necht Q C R" je oteviend mnozina, T € D'(Q) je distribuce a o € (NU {0})"
je multiindex. Pak definujeme funkcional D*T pfedpisem

(DT, @) := (=1)*l(T, D) pro viechna ¢ € D(Q).

Tvrzeni (1 O korektnosti derivace distribuce T 23.5.2)

Necht Q C R" je oteviend mnozina, T € D'(Q) je distribuce a
a,B € (NU{0} jsou multiindexy. Pak funkciondl D*T zavedeny v predchozi
definici je distribuce. Ddle plati

D?(D*T) = D*(D°T) = D" T

a zobrazeni T — D*T je spojité vii&i slabé* konvergenci na D'(2).
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Tvrzeni (2 Leibnizdv vzorec pro distribuce T 23.5.3)

Necht Q C R je otevfend mnozina, T € D’'(Q) je distribuce, a € C*°(Q) a
a € (NU{0W)V je multiindex. Pak

p*(aT)= Y <g>D5aDa_’6T,
)N

Be(NU{0}
BLla

kde nerovnost 8 < a chdpeme tak, Ze plati ; < «; pro vsechna

Jj€{1,..., N}, a definujeme (g) = HJN:1 (Zj)
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Tvrzeni (3 O postacujicich podminkach pro koncentraci L 23.5.11)

Necht {fi}22, C C(R) je takovd posloupnost, Ze pro kazdé M > 0 existuje
C > 0 spliiujici

—-M<a<b<M —

b
/ fkdx‘gC Vk € N.

Necht navic pro kaZdy omezeny interval (a, b) C R plati

b
im / fodx — 1 pokudO € (a,b)
k—oo J, 0 pokud 0 ¢ [a, b].

Pak Ty, —* b.



22.6 Fourierovy fady z pohledu distribuci. Poissonova sumacni formule

Véta (6 Poissonova sumaéni formule V 23.6.3)
Necht ¢ € D(Q2). Potom

oo

Y. F@n)= Y e(n).

n=—o0 n=—o0



