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20 Opakovani |

Definice (1 Schwartziv prostor D 21.1.3)

Necht N € N. Pak Schwartziv prostor S(R") je mnozina viech funkci
f € C=(R"), které splituji

1fllas = ||an5f||Loo(RN) < o0 pro viechna a, 8 € (NU {0})".

(1)
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Definice (1 Schwartziv prostor D 21.1.3)

Necht N € N. Pak Schwartziv prostor S(R") je mnozina viech funkci
f € C=(R"), které splituji

1fllas = ||XQDBf||L(x>(RN) < o0 pro vechna a, 8 € (NU {0})". (1)

Definice (4 Fourierova transformace na Schwartzové prostoru D 21.2.1)

Necht f € S(RV). Pak (ptimou) Fourierovou transformaci funkce f nazyvame
funkci £ € RN — F(f)(€) zadanou predpisem

F(F)(€) = /R ) f(x)e 2708 dx

a inverzni (zpétnou) Fourierovou transformaci funkce f nazyvdme funkci
€ € RY — F~1(f)(¢) zadanou piedpisem

FOE = [ FG09 .

RN
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Definice (5 Fourierova transformace na L2(RV) D 21.4.1)
Necht f € L?(R"). Pak Fourierovu transformaci funkce f definujeme jako

F(f):= lim F(f,) v L*(RY),

kde {£,}22; C S(RM) je libovolna posloupnost spliiujici f, — f v L2(R).
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Definice (5 Fourierova transformace na L2(RV) D 21.4.1)
Necht f € L?(R"). Pak Fourierovu transformaci funkce f definujeme jako

F(f):= lim F(f,) v L[*R"),
n—o00
kde {£,}22; C S(RM) je libovolna posloupnost spliiujici f, — f v L2(R).
Véta (9 O kompatibilité definic Fourierovy transformace V 21.4.2)

Necht funkce f € LY(RM) N L2(RY). Pak definice Fourierovy transformace pro
prostor L*(R") a pro prostor L*(R") ddvaji stejnou funkci.
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Véta (10 O vlastnostech Fourierovy transformace na L2(RV) V 21.4.4)

Prima i inverzni Fourierova transformace jsou prosta spojita linearni zobrazeni
prostoru L?(RV) na [2(RY), kterd jsou navzdjem inverzni. Tato zobrazeni navic
zachovavaji skalarni soucin, specialné plati Plancherelova rovnost

Ifll2@my = IF(E)ll2@ny = IF 7 (F)ll2gay-
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Véta (10 O vlastnostech Fourierovy transformace na L2(RV) V 21.4.4)

Prima i inverzni Fourierova transformace jsou prosta spojita linearni zobrazeni
prostoru L?(RV) na [2(RY), kterd jsou navzdjem inverzni. Tato zobrazeni navic
zachovavaji skalarni soucin, specialné plati Plancherelova rovnost

Ifll2@my = IF(E)ll2@ny = IF 7 (F)ll2gay-

Dasledek (1 Dasl. 21.4.5 )
Necht f € L*(R"), pak (ndsledujici rovnost chapeme ve smyslu rovnosti na
L*(RY))

R—oo

F(f) = lim / f(x)e 208 qx.
Br(0)
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Definice (1 Hladké funkce s kompaktnim nosi¢em str. 136)

Prostor vSech takovych nekoneénékrat spojité diferencovatelnych funkci na
oteviené mnoziné Q C R" takovych, e jejich nosi¢ je omezeny (pro Q
neomezenou) a lezi v Q zna&ime D(Q).
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Definice (1 Hladké funkce s kompaktnim nosi¢em str. 136)

Prostor vSech takovych nekoneénékrat spojité diferencovatelnych funkci na
oteviené mnoziné Q C R" takovych, e jejich nosi¢ je omezeny (pro Q
neomezenou) a lezi v Q zna&ime D(Q).

Definice (2 Konvergence na D(2) 23.1.1)
Necht Q C R" je oteviend mnozina a {px}2; C D(Q). Jestlize plati
(i) existuje kompakt K C € takovy, Ze supp px C K pro vechna k € N
(i) D*px = 0 na K pro kazdy multiindex o € (NU {0})",

oy D(Q) . P
pak piSeme ¢, — 0. Déle zavadime

D def D
Pk L>)<P = Pk — P P o.
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Definice (3 Distribuce D 23.1.3)

Necht Q C R" je otevfend mnoZina. Symbolem D’(Q) oznatujeme mnoZinu
véech spojitych linedrnich funkcionalti nad D(Q), pfi¢emz pro T € D'(Q)
spojitost chapeme ve smyslu

D(Q)
ok = = (T, o6) = (T, 9).

Prvky mnoziny D’(Q) nazyvame distribuce na .
Pro T1, T € D'(Q) pideme Ty = T v D'(Q), jestlize

(T1,0) = (T2, ) pro véechna ¢ € D(Q).
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Véta (1 Kritérium spojitosti linedrniho funkcionalu nad D(Q2) V 23.2.1)

Necht Q C R je oteviend mnoZina a T: D(RQ) — R je linedrni funkcional. Pak
je T spojity pravé tehdy, kdy? pro kaZdou otevienou mnoZinu Q' CC Q existuji
konstanty M >0 a m € NU {0} takové, Ze

KT, o) < Mgl em pro viechna ¢ € D(Q).
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Véta (1 Kritérium spojitosti linedrniho funkcionalu nad D(Q2) V 23.2.1)
Necht Q C R je oteviend mnoZina a T: D(RQ) — R je linedrni funkcional. Pak
je T spojity pravé tehdy, kdy? pro kaZdou otevienou mnoZinu Q' CC Q existuji
konstanty M >0 a m € NU {0} takové, Ze

KT, o) < Mgl em pro viechna ¢ € D(Q).

Definice (4 Rad distribuce V 23.2.2)

Necht Q C R je oteviend mnozina a T € D’(Q) je distribuce. Rekneme, %e T
ma konecny Fdd, jestlize existuje ¢islo m € N U {0} takové, Ze ma vlastnosti

z predchozi véty pro vechny oteviené mnoziny Q' CC Q (ale jemu pfisludejici
konstanta M uZ na ' zaviset mize). Nejmensi takové &islo m nazyvame Fidem
distribuce T v Q.
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Definice (5 Nulova distribuce na mnozinég, nosi¢ distribuce, distribuce
s kompaktnim nosi¢em D 23.2.4)

Necht Q C R" je oteviend mnozina a T € D'(RQ) je distribuce. Rekneme, ze
distribuce T je nulovd na oteviené mnoziné QcQ, jestlize

(T,p) =0  pro véechna ¢ € D(Q).
Déle definujeme nosi¢ distribuce T predpisem

supp T :=Q\ U{ﬁ C Q: Q je otevfend a T je nulova na Q}.

Jestlize navic plati supp T CC €, fikdme, Ze distribuce T ma kompaktni nosi¢
v Q.



