Doméci tlohy z Uvodu do teorie grup
2019/20

Budou zadany 3 série domacich ukolu kaZda za 20 bodi. Dalsich celkem 40 bodu lze
ziskat za dvé zapoctove pisemky. Na ziskani zapoctu bude treba ziskat 50 bodu za 100
moznych.

VSechna sva tvrzeni peclivé odivodnujte.

1. SERIE (DO 11.11., 9:05)
1.1. Ozna¢me Q = (Q, +, —, 0) grupu racionalnich ¢isel. Dokazte, zZe Aut(Q) je izomorfni

grupé (Q*,-,71 1) a popiste mnozinu End(Q) \ Aut(Q). Urcete vSechny charakteristické
a uplné charakteristické podgrupy Q.

5 bodii

1.2. Necht G a H jsou kone¢né grupy nesoudélnych fada. Dokazte, ze Aut(G x H) je
izomorfni Aut(G) x Aut(H) (vSechny operace na kartézskych soucinech jsou definovany
po slozkach).

5 bodi

Oznacme Do, grupu vsech symetrii pravidelného n-uhleniku. Grupu Dg muzZeme chdpat
jako podgrupu Sy generovanou rotact (1234) a osovou symetrii (13).

1.3. Najdéte vSechny podgrupy a vSechny normalni podgrupy (popiste je pomoci genera-
torti) grupy Ds a nakreslete diagram inkluzi uspofadané mnoziny vSech podgrup a vSechn
normalnich podgrupy.

5 bodii

1.4. Dokaite, ze Aut(Zsy X Z4) je izomortni grupé Dg, kde Zs X Z, ma aditivni grupovou
operaci definovanou po slozkach.

5 bodii



