Pitklady 6.

Domadci dlohy (odevzdejte, prosim, do 2.4. 16:00):

Ozna¢me C* = (C*,-,7',1) grupu nenulovych komplexnich ¢isel s nasobenim, C, pod-
grupu C* tvofenou mnozinou C, = {z € C* | 2" = 1} pro kazdé n € N a C~ podgrupu
C* tvofenou mnozinou Cyeo = | J, oy Cpr pro kazdé prvocislo p (tzv. Priiferovu grupu).

1. (7 bodu) Dokazte pro kazdé k € N, ze plati Cpeo /Cpr 2 Cpoo.

2. (8 bodu) Najdéte prosty homomorfismus grupy Cpe do grupy (Q/Z, +,—,0)

Vsechna svd tvrzeni zdivodniujte, hodnoti se i jasnost a srozumitelnost argumentace!

Piiklady vhodné na cviceni:
3. Jak vypada faktorgrupa a) (R, +,—,0)/(Z,+,—,0), b) (Q,+,—,0)/(Z,+,—,0)?

4. S kterou zndmou grupou je izomorfni faktorgrupa
a) ((C7 +, =, 0)/(R7 +, =, 0)7 b) (C*J '771 s 1)/(R+7 '771 s 1)7

5. Dokazte, ze plati C*/C, ~ C* (znaceni viz Doméci dlohy).

6. Dokazte, ze je-li H < G a [G : H| = 2, pak H < G. Dokazte, Ze obdobné tvrzeni
neplati pro [G : H] = 3.

7. Najdéte v dihedralni grupé Dg podgrupy A a B, aby A <B < Dg a A €4 Dg

Dalsi doporucené priklady na domaci pocitani:
8. Najdéte vSechny normalni podgrupy dihedralni grupy Dsg.

9. Je-li Q osmiprvkovd kvaternionova grupa, ovéite, ze {1} tvoii normalni podgrupu
N a rozhodnéte, zda je Q/IN izomorfni grupé Z4 nebo grupé Zy X Zs.

10. Uvazujte grupu Ds, symetrii pravidelného n-tthelnika pro sudé n > 4.
a) Dokazte, ze stiedovd symetrie (tj. otoGeni o 180 stupriu) generuje normalni pod-
grupu, oznacme ji IN.
b) V zavisosti na n rozhodnéte, zda je grupa Dy, /N abelovska.



