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1. Uvazujte soustavu diferencialnich rovnic
Yi=y1+y2+t,
V5 = —=2y1 + 4y, + 21.

Naleznéte véechna maximalni feseni uvedené soustavy, ktera vyhovuji pocate¢ni pod-
mince y(0) = (1,0)T. (20 bodu)

2. Necht mnozina 2 C R? je definovdna predpisem
2= {[x,y,z] eR% 1 <x?+4+y2+ 22 <2}
a vektorové pole f: R? — R? je definovano predpisem
foy.2)=[x>+y.y> +2.2% +x].

(a) Ukazte, ze mnozina £2 je oteviena.
(b) Urcete H(£2) a pro bod [1, 0, 0] explicitné zdtvodnéte, proc [1,0,0] € H(£2).
(c) Urcete H.(82) a pro bod [1,0, 0] explicitné zdtvodnéte, pro¢ [1,0,0] € H.(£2).
(d) Ukazte, ze #2(H(£2) \ H«(£2)) = 0.
(e) Urcete vektorové pole vg(x) pro #2-sv. body H(£2).
(D Ukazte, ze H2(H(£2)) < oo.
(g) Spoctéte [y (f (1), va(y))dH(y).
(25 bodu)

3. Naleznéte realna ¢isla b,, n € N, takova, aby platilo

o
e ¥ = E b, sinnx
n=1

pro kazdé x € (0, ). Sva tvrzeni zdivodnéte. (15 bodu)
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