ROVNICE SE SEPAROVANYMI PROMENNYMI

Rovnice tvaru

e

Y = g(y) - h(z). (1)

Metoda reSeni pro spojité g a h

Uréime maximalni oteviené intervaly obsazené v defini¢nim oboru funkce h.

. Najdeme v8echny nulové body funkce g. Je-li totiz g(c) = 0, pak na kazdém

intervalu z 1. kroku je funkce y(z) = ¢ FeSenim rovnice (1). Témto FeSenim
fikdme singularni nebo také stacionarni.

Uréime maximéalni oteviené intervaly, na kterych je funkce g nenulova.
Vezmeme interval I z 1. kroku a interval J z 3. kroku. Tedy & je spojita na I
a g je spojita a nenulova na J. Budeme hledat feSeni, ktera jsou definovana
nékde v intervalu I a maji hodnoty v intervalu J. Je-li y(z) takové FeSeni,

pak pro néj plati
y'(z)

——— = h(x).

9(y(z))
Necht H je primitivni funkce k A na I a G je primitivni funkce k funkci é na
J. Existuje konstanta ¢ € R takova, Ze plati

Gy(x)) = H(z) + ¢

na definiénim oboru feseni y, ktery nalezneme v nasledujicim kroku.

. Nyni zafixujeme ¢ a nalezneme maximalni neprazdné oteviené intervaly ob-

sazené v mnoziné
{re;H(z)+ce G(J)}.
Na kazdém z téchto intervalti musi mit feSeni tvar
y(@) = G (H() + o),

kde G~!: G(J) — R znagi funkci inverzni k funkci G. Ta existuje, nebot g
je na intervalu J spojitd a nenulova, tudiZz neméni znaménko, a tedy G je
intervalu J ryze monoténni.

. Z feSeni nalezenych v 5. kroku a singularnich feSeni z 2. kroku slepime vSechna

maximalni FeSeni pomoci véty o lepeni. Tedy necht y; a ys jsou feSeni rovnice
(1), prvni na intervalu (a,b) a druhé na intervalu (b,c), pficemz b € D(h).
Predpokladejme, Ze

lim y1(z) = lm ya(z) = a € D(g).

x—b— r—b+
Pak funkce
y1(x), z € (a,b);
y(z) =< a, x=b;
ya2(z), x € (b,c);
je feSenim rovnice (1) na intervalu (a, ¢).



