PODOBNOST, JORDANUV KANONICKY TVAR (tivod)

Priiklad 1. Napiste Jordantuv kanonicky tvar J matice A nad polem realnych ¢isel R,
vite-li, Ze matice A je

radu 3
ma pravé jedno vlastni ¢islo 2
nésobnost vlastniho ¢isla 2 je tii

k vlastnimu ¢islu 2 prislusi dva linearné nezavislé vlastni vektory

Priiklad 2. Napiste Jordantuv kanonicky tvar J matice B nad polem komplexnich
¢isel C, vite-li, Ze matice B je

radu 4
mé praveé dveé vlastni ¢isla, a to 3 a b
nésobnost vlastniho ¢isla 3 i vlastniho ¢isla 5 je dva

k vlastnimu ¢islu 3 ptislusi jeden linedrné nezavisly vlastni vektor, k vlastnimu
¢islu b prislusi dva linedrné nezavislé vlastni vektory

Priklad 3. Napiste Jordaniv kanonicky tvar J matice C' nad polem komplexnich
¢isel C, vite-li, ze matice B je

radu 6

ma praveé tii vlastni ¢isla, a to —3, 4, ¢

nasobnost vlastniho ¢isla —3 je tii, nasobnost vlastniho ¢isla 4 je dva
k vlastnimu ¢islu —3 piislusi tii linedrné nezavislé vlastni vektory

Jordantv kanonicky tvar J matice C' neni diagonélni matice

Priklad 4. Napiste Jordaniiv kanonicky tvar J matice D nad polem realnych ¢isel R,
vite-li, Ze matice D je

radu 7
mé prave tii vlastni ¢isla, a to —3, 4, 1
nasobnost vlastniho ¢isla —3 je dva, nasobnost vlastniho ¢isla 4 je dva

k vlastnimu ¢islu —3 pfislusi jeden linearné nezévisly vlastni vektor, k vlast-
nimu ¢islu 4 prislusi dva linearné nezévislé vlastni vektory, k vlastnimu ¢islu 1
prislusi jeden linearné nezavisly vlastni vektor



Priklad 5. Charakteristicky polynom matice A fadu 5 je (A — 5)*(\ + 8)3. Existuje
Jordanuv kanonicky tvar matice A, je-li tato matice matici

a) nad polem komplexnich ¢isel C,
b) nad polem realnych ¢isel R,
c¢) nad polem racionélnich ¢isel Q7

Priklad 6. Charakteristicky polynom matice A fadu 3 je A(A\2+4). Existuje Jordaniiv
kanonicky tvar matice A, je-li tato matice matici

a) nad polem komplexnich ¢isel C,
b) nad polem realnych ¢isel R,
c¢) nad polem racionélnich ¢isel Q7

Priklad 7. Charakteristicky polynom matice A fadu 4 je (A — 1)?(\? — 2). Existuje
Jordanuv kanonicky tvar matice A, je-li tato matice matici

a) nad polem komplexnich ¢isel C,
b) nad polem realnych ¢isel R,
c¢) nad polem racionélnich ¢isel Q7

Piiklad 8. Charakteristicky i minimélni polynom matice A nad polem komplexnich
¢isel C fadu 3 je (A —2)2(\ + 1). Je matice A diagonalizovatelna?

Priklad 9. Charakteristicky polynom matice A nad polem komplexnich ¢isel C radu 3
je A+ 1)(A —2)(A— 7). Je matice A diagonalizovatelna?

Piiklad 10. Charakteristicky polynom matice A nad polem komplexnich ¢isel C
fadu 5 je (A — 2)*(\ — 8)?, minimélni polynom této matice je (A — 2)%(A — 8). Je
matice A diagonalizovatelna?

Priiklad 11. Matice A nad polem komplexnich ¢isel C je fadu 5. Je tato matice
diagonalizovatelna, jestlize ji (ke v8em vlastnim ¢islim dohromady) piislusi

a) 5 linearné nezavislych vlastnich vektort,
b) 4 linedrné nezavislé vlastni vektory?
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e nebo je nasobnost vlastniho ¢isla 1 jedna (zbyvajici dva koFeny charakteristického
polynomu (nikoliv vlastni ¢isla matice!!!) jsou komplexné sdruzena ¢isla), ale poté
Jordanuv kanonicky tvar J matice D nad polem redlnych ¢isel R neexistuje

Piiklad 5. a) ano, b) ano, ¢) ano
Priklad 6. a) ano, b)ne, c¢) ne
Priklad 7. a) ano, b) ano, c¢) ne
Priklad 8. ne

Priklad 9. ano

Priklad 10. ne

Piiklad 11. a) ano,  b) ne
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