DETERMINANTY (2. &st)

Priklad 1. Vypocitejte néasledujici determinant nad komutativnim okruhem Z,:

2110321
2010310
1320300
2311000
3210000
3300000
3000000

Priklad 2. Vypocitejte nésledujici determinanty. Determinant det A je determinan-
tem nad polem redlnych cisel R, determinant det B je determinantem nad komuta-

tivnim okruhem Zs:

23010
8 3 1.0 3 5 0 L3500
4 3 0 00
-21 60 0 0 O
30000
o0 1o 7 0 -9 3300 5
det A = 00 -21 -2 0 O0f,detB=
33000
00 20 3 0 0
33000
00 00 0 -2 =5
o0 00 0 1 2 33000
33000
33000
Priklad 3. Jsou dany matice A, B, C a D:
3 01 310 11
A=1090]|, B=(012], C= ( 1 2 ) , D
01 2 0 0 1

Rozhodnéte (bez vypoctu inverzni matice), zda je invertibilni
a) matice A nad polem komplexnich ¢isel C

b) matice A nad polem reélnych ¢isel R

¢) matice A nad polem Z3;

d) matice A nad oborem integrity celych ¢isel Z

e) matice A nad komutativnim okruhem Zg

f) matice B nad polem komplexnich ¢isel C
g) matice B nad oborem integrity celych ¢isel Z
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h) matice B nad komutativnim okruhem 7,
i) matice B nad oborem integrity Gaussovych celych ¢isel

j) matice C' nad polem realnych ¢isel R

k) matice C' nad polem Zs

1) matice C' nad komutativnim okruhem Zg

m) matice C' nad oborem integrity celych ¢isel Z

n) matice D nad polem realnych ¢isel R

o) matice D nad polem Zj
p) matice D nad komutativnim okruhem Zgz4

Piiklad 4. Pomoci determinantii vypocitejte inverzni matici k nasledujicim maticim
— matice A, B jsou maticemi nad polem realnych ¢isel, matice C' je matici nad obo-
rem integrity celych ¢isel Z a matice D je matici nad polem Zs:

() (T 5) e (2 0) ee(0h)

Piiklad 5. Pomoci determinanti vypocitejte inverzni matici A~! k matici A nad
polem reédlnych ¢isel R:

0 21
A=11 -1 3
1 10

Priklad 6. Pomoci Cramerova pravidla vypocitejte nasledujici soustavu linearnich
rovnic nad polem Zs:

4z + z = 2,
dr + y = 1,
T + 2z =

Priklad 7. Pomoci Cramerova pravidla vypocitejte nasledujici soustavu linearnich
rovnic nad polem realnych ¢isel R:

v + 2y + z = 3,
20 + by + 3z = 1,
v+ 4y + 2z —6.

Priklad 8. Pomoci Cramerova pravidla vypocitejte nasledujici soustavu linearnich



rovnic nad polem Z;:

3a + b 4+ 6c + 4d= A4,
9a + 3b + Tc¢ + = 7,
ba + 3b + 2¢ 4+ 2d= 0,
20 + 9 + 8 + 6d= 1.

Priklad 9. Vypocitejte néasledujici determinanty nad polem redlnych ¢isel R:

3 3

8) logg 3 logs 25 b) 33_2 33_2 3?5
-1 3

log; 127 log, 16 97 30 3-1

Priklad 10. Vypocitejte nasledujici determinanty nad polem komplexnich ¢isel C:

i -1 1—-1 =2—1

0 21 1

VYSLEDKY:
Priklad 1. 1
Piiklad 2. a) —154, b) 0
Priklad 3. a) ano, b) ano, c¢) ano, d) ne, e) ne, f) ano, g) ne, h) ano, i) ne, j) ano,
k) ano, 1) ano, m) ano, n) ne, o) ne, p) ne

Priklad 4.

3 8

( 50 50 )
71 )
50 25
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Priklad 5.

I
L
I
= 00lw 0olw
|
W= 00— ool
W= 00l 00|~1

Piiklad 6. (2, 3, 4)

Priklad 7. (4, —20, 31)

Priklad 8. Priklad nelze Tesit pomoci Cramerova pravidla, nebot matice soustavy je
singulérni.

Priklad 9. a) 4, b) —2¢

Piiklad 10. a) 2, b) 9+ 7i
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