David Stanovsky, Zaklady algebry
ERRATA

str. 20, dikaz Eulerovy véty. Ma byt ¢ = a¥(™ - ¢ (mod m), nikoliv =,

str. 44, Obrazek 12. Podil je spocitan $patné, spravné mélo byt (—1+27)/(3 +
1) =—-1/2+1/2.

str. 80 nahote. m x (a xb) = (m X a) x (m x b) samoziejmé plati pouze v
abelovskych grupach.

str. 80, konec dikazu Tvrzeni 14.3. Ma byt ((k1 X 1) *...% (ky, X 2,)) =
(=kn X @) % ...x (—k1 X 21).

str. 83, Tvrzeni 15.1. Dikaz je formulovin ponékud nepofadné. Poradny diikaz
je napriklad tento:

Dikaz. Podle Tvrzeni 14.3. je {(a)g = {k X a : k € Z}. Pfedné si vSimnéme, Ze
u X a =v X a pravé tehdy, kdyz (u — v) X a = e. Pokud tedy zadné n s vlastnosti
n X a = e neexistuje, uvedené prvky podgrupy (a)g jsou po dvou ruzné a tato
podgrupa je nekone¢na. Uvazujme nadale nejmensi kladné n takové, ze n x a = e.
Pak

Oxa,lxa,...,(n—1)%xa

jsou po dvou rtizné prvky podgrupy (a)a, takze jeji velikost je aspoii n. Na druhou
stranu, pro ¢ =k divn ar =k modn

Exa=(gn+r)xa=gx(nxa)x(rxa)=(gxe)x(rxa)=rxa,

takZe podgrupa (a)g obsahuje pfesné n prvki. O

str. 87, Véta 15.9 m4 daleko jednodussi a elegantngjsi dtikaz, jak jsem zjistil:
Véta. Bud G konecnd podgrupa grupy T*, kde T je néjaké téleso. Pak G je cyk-

lickd.
Lemma. Bud G = (G, *,’,e) koneénd grupa a predpokladejme, Ze pro kazdé k € N
ezistuje nejvyse k prokd a spliugicich k x a = e. Pak G je cyklickd.

Diikaz. Oznaéme uy, pocet prvki fddu k v grupé G, polozme n = |G|. Pokud k t n,
pak podle Tvrzeni 15.2 je up = 0. Naopak, pokud uj # 0, uvazujme néjaky prvek
a ¥4du k. Pak (a)g je cyklickd grupa fadu k, a tedy vSechny prvky b = u X a,
u=0,...,k—1, splnuji k x b = e. Podle predpokladu jsme nalezli vSechna feSeni
této rovnice, takze (a)q je jedind cyklickd podgrupa fadu k v G. Podle Véty 15.7
mé (k) generatort, tedy up = (k).

Shrnuto, pro kazdé k | n plati u;, = 0 nebo uy = ¢(k). Piitom 3, ur = n, a
zéroveti podle tlohy pod Vétou 15.7 je 3y, ¢(k) = n. Tedy ux = ¢(k) pro vSechna
k | n, specidlné tedy v G existuje prvek fadu n. ]

Diikaz Véty. Je-li T téleso, podle Véty 10.2 ma polynom z* — 1 nejvyse k kofentt v
T. Tedy v G < T* existuje nejvyse k prvkt splitujicich a® = 1 a mtizeme aplikovat
pfedchozi lemma. O
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str. 91, posledni odstavec o RSA. dvakrat pieklep d vs. e (znalost d, zptisob
vypoctu d).

str. 124, posledni fadek. Ve skutec¢nosti dostaneme Z[z]/x? — 1 ~ Im(y), coz
ovSem neni Z X Z, nybrz jeho podokruh tvofeny prvky (a,b) takovymi, Ze a = b
(mod 2).



