Reseni kongruenci typu f(z) =0 (mod m), kde f je n&jaky polynom:
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srazit stupen (pomoci Eulerovy véty apod.),
vyzkouset vSechny moznosti, je-li m malé,
rozloZit na vic rovnic, je-li m velké a slozené,
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. Reste 2 =2 (mod 7) a 23 =2 (mod 5).
. Reste 2% — 32+ 5= 0 (mod 105).
. Reste 2° + 2 + 2y =1 (mod 7).

atd. (obecny algoritmus neexistuje podle Matijasevicovy véty).

4. Reste 25 — 1 =0 (mod 35).
5. * Necht p > 2 je prvocislo a p { a. Dokazte, Ze rovnice 22 = a (mod p)
mé fedeni pravé tehdy, kdyz aP~1/2 =1 (mod p).
Zavedeme Fulerovu funkci predpisem

p(n) = pocet prvku v intervalu 1,...,n — 1 nesoudélnych s n.
Je-llin = p’fl p§2 -... - pkm prvociselny rozklad &isla n, plati

ki—1 ko— m—
p(n) =p oy T o= D2 = 1) - (o — 1),
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. Najdéte vSechna n takova, ze p(n) = 18.

. Najdéte vSechna prvoéisla p, g takova, ze ¢(pq) = 120.
. Najdéte vsechna n takova, ze p(n) = n/3.

. * Najdéte vSechna n takova, ze ¢(n) | n.

(n)

Vsimnéte si, ze Cislo “JT

intervalu 1,...,n je soudélné s n.

®(n)

10. Dokazte, Ze lim sup £~ =1 a lim inf @ = 0.

n

udava pravdépodobnost, ze ndhodné cislo z

alt 1
n 6°

11. Dokazte, Ze ma-li n méné nez 8 prvociselnych déliteld, pak o)
12. * Sectéte Zd‘n ©(d). (Pro tyto ucely dodefinujme (1) = 1.)



