Reseni kongruenci typu ax = b (mod m) (pro a, m nesoudélné):
e Eulerova véta: obé strany piendsobit ¢islem a#(™~1;
e Bézoutova rovnost: obé strany prenasobit Bézoutovym koeficientem
u z rovnosti 1 = ua + vm;
e riuzné triky s kracenim.
. Najdi vSechna cela ¢isla x, pro ktera plati 58z = 2 (mod 34).
. Najdi vSechna celd ¢isla x, pro ktera plati 21z + 5 =0 (mod 29).
. Najdi vSechna celd ¢isla z, pro ktera plati 56z = 1 (mod 221).
. * Vyies kongruenci (a+b)z = a? +b? (mod ab), kde a,b € N nesoudélné.
. (Wilsonova véta) Dokazte, zZe ¢islo p je prvocislo pravé tehdy, kdyz

(p—1!'=-1 (mod p).
Néavod: 1) Pro kazdé a € {1,...,p— 1} existuje b € {1,...,p— 1} takové, ze
ab=1 (mod p). 2) Pokud a? =1 (mod p), pak a =1 (mod p) nebo a = —1
(mod p).

OU i W N =

Cinska véta o zbytcich. Nechf my, ..., m, jsou po dvou nesoudélné pfiro-
zend Cisla. Pak pro kazdé uy, ..., u, € Z existuje pravé jedno x € {0,...,m;-
-my, — 1}, které Fesi soustavu kongruenci

x=u; (modmy), ..., T=u, (modmy).

Postup pro nalezeni x v pfipadé dvou podminek z = u (mod m) a x = v
(mod n): polozime

T =u-+my,
pric¢emz y spocteme tak, aby platilo u + my = v (mod n), tj.

my=v—u (mod n).

6. General Chuan-wen poslal do bitvy tisic vojak®. Po bitvé chtél zjistit,
kolik se jich vratilo. Nechal je tedy nastoupit do fad po péti a zjistil, Ze tTi
zbyli stranou. Pak je nechal nastoupit do fad po Sesti, to zbyli také tii, a
pak jesté po sedmi, to zbylo Sest. Nakonec je nechal nastoupit po jedenacti
a nezbyl zadny. Kolik vojaku prezilo bitvu?

7. Vyfes soustavu z = —3 (mod 49), z =2 (mod 11), 3z =5 (mod 7).

8. Vyfes soustavu 2z =7 (mod 33), z = 3 (mod 63).

9. Pro ktera n € N plati 3n + 4|7Tn + 17

10. * Vyftes 23941z = 915 (mod 3564). Navod: 3564 = 22 - 3% . 11.



