1. Dokaz, ze pro zadné n € N nejde ¢islo 6n + 5 vyjadrit jako soucet dvou
prvocisel.

2. Najdi vsechna n € N takovéa, ze obé ¢isla 2" — 1,2" + 1 jsou prvocisla.
3. Existuje nekone¢né mnoho slozenych &isel tvaru n? + n + 43, kde 43 { n?

4. Soucet ¢tvercu (druhych mocnin) ¢isel n,n + 1 dava vzdy zbytek 1 po
déleni 4.

5. * Dokazte, Ze existuje nekonec¢né mnoho prvodcisel.

6. * Dokazte, Ze mezi kazdym n a n! existuje prvocislo.

Zakladni véta aritmetiky.

Pro kazdé prirozené ¢islo n existuji prvocisla py, ..., pm, aexponenty k1, ..., kn,
tak, ze
k1 k.
n=p; ... Dm"-

Tato ¢isla jsou uréena jednoznacné az na poradi.
Déleni se zbytkem.
Pro kazdé a,b € N, b # 0, existuji pravé jedny ¢,r € N spliujici
a=bq+r, r <b.
Bézoutova rovnost.
Pro kazdé a,b € N existuji u,v € Z splnujici
NSD(a,b) =u-a+wv-b.
Eukleidiv algoritmus.

e VSTUP: a,b.

e VYSTUP: NSD(a,b) a Bézoutovy koeficienty.

® 4y = a (UO,’U()) = (1,0)
ayp = b (ul,vl) = (0, 1)
air1 = ai—ymod a;  (Uit1,Vip1) = (Wim1,vi—1)—(ai—1 div a;)(us, v;)
Pokud a;11 = 0, odpovéz a;, u;, v;.

7. Spoctéte NSD(1023,96) a NSD(252, 180) véetné Bézoutovych koeficienti.
8. V zavislosti na n € Z spo¢ti (2n — 1,3n + 1).
9. Spoc¢ti NSD(203 — 1,29 —1).

10. Kazdé prirozené n > 6 jde napsat jako soucet dvou nesoudélnych cisel
(rtiznych od 1).

11. Pro vSechna a,b,c,d € Z,a # ¢ plati a — clab+ cd < a — clad + be.
12. * Kolik je NSD(2" — 1,2™ — 1)?

13. * Pokud pro prirozena ¢isla a, b, ¢, d plati ab = cd, pak je ¢islo a™ + 0" +
" + d" slozené.

14. * Pro kazdé k > 1 existuje nekoneéné mnoho n takovych, ze 22" + k je
slozené ¢islo. Jak je tomu pro k =17



