Vsude predpokladame prvociselny rozklad n = p’fl e p’fnm.
Mébiova funkce:
(n) = 0 pokud p? | n pro n&jaké prvoéislo p,
sk (=1)™  jinak

Pripomenime, ze funkce f : N — N se nazyva multiplikationi, pokud
f(1) =1 a pro a, b nesoudélna plati

f(ab) = f(a)f(b).
Multplikativni funkce jsou napi. ¢ (Eulerova), o (soucet délitelt), § (po-
Cet délitel), ale také identita, konstanta 1, a také p (Mobiova). V tlo-
hach se muze hodit nésledujici pozorovani: jsou-li f, g multiplikativni a
h =34y [(d)g(d), pak h je také multiplikativni.
Pro multiplikativni funkce je ¢asto snadné nalézt vzorec, protoze
F@Y Py = F@) - (o)
a spocitat hodnotu f (pk) zpravidla nebyva tézké.

- Spoctéte >y, |u(d)]-
. Spoctéte 3y, u(d).
- Spoctéte 3, u(d)d(d)
- Spoctéte 3, u(d)o(d)
- Spoctéte 3, u(d)d

. Dokazte, Ze 3, i(d)p(d) = 0 pro vSechna suda n.

S O R W =

Mdbituv inverzni vzorec:
Pokud g(n) = >4, f(d), pak f(n) =>4, n(7)9(d).

7. Spoctéte Yy, u(7)d(d).
8. Spoctéte 3, 1(7)o(d).
9. Z vlastnosti }_;, ¢(d) = n odvodte zndmy vzorec pro ¢(n).

10. * Bud S(n) soucet ¢tvercu ¢isel mensich a nesoudélnych s n. Dokazte,
7e S(n) = (n?/6) - 2 1(d)(2n/d + d/n + 3).

11. Dokazte Mobitv inverzni vzorec.

12. * Dokazte Zdln(—l)dcp(d) =0.



