Terminy odvezdani jsou 16.4. pro ulohy 1-5, 28.5. pro zbytek.

1. (2 body) Spoététe kofeny polynomu 2% + 2z + 1 v Foy = Z3[a]/a® + 2a + 1.

2. (2 body) Spoc¢téte NSD(z3 + 2ax + a2, (a+ 1)z3 + (o +2)) v Fay = Zs[a] /a3 +
200+ 1.

3. (3 body) Uvedte kofenova a rozkladova nadtélesa polynomu z° + 2% + 1 a) nad
télesem Q, b) nad télesem Fo.

4. (2 body) Vypiste prvky étyiprvkového podtélesa télesa Fig = Zo[a]/a* + a + 1.
Najdéte né&jaky primitivni prvek v Fy5. Kolik jich je celkem?

5. (2 body) Uvazujte rozsiieni F3 < Fg; = Z3[a]/a*+a?+a+1. Najdéte minimalni
polynom prvku o 4+ a2 + a + 2 nad Fs.

6. (2 body) Rozlozte cyklotomicky polynom Q15 € Fa[z] na souéin ireducibilnich.

7. (2 body) Uvazujme polynom f,, = 1+ + 22 + ... + 2"~ € Fy[x]. Dokaite,
ze je tento polynom rozlozitelny kdykoliv je n sloZené, a najdéte nejmensich pét
prvocisel n, pro néz je ireducibilni.

8. (1 bod) Najdéte nejmensi téleso, nad nim# je polynom 1+ z + 2% + ... + 222
ireducibilni.

9. (3 body) Spoctéte hodnoty cyklotomickych polynomt @, (0) a Q,(1) pro kazdé
n. Dokazte, ze Q,(—x) = Qan () pro kazdé n > 1 liché.

10. (2 body) Spoctéte a) >, u(d)e(d), b) >4, 1(5)5(d), kde ¢ znaci Eulerovu
funkci a § pocet déliteltt daného ¢isla.

BONUS (10-7-4-2-1 bodt pro prvnich pét fesitela)

Spoctéte Zd‘n(fl)dgo(d), kde ¢ znaci Eulerovu funkei.



