Dokazte, Ze prinik podalgeber je bud prazdny, nebo podalgebra. Dokazte, Ze sjed-
noceni rostouciho fetézce podalgeber je podalgebra. Uvazujte algebry typu (2).
Definujte jadro a obraz homomorfismu algeber A — B a dokazte, Ze jde o kongru-
enci, resp. podalgebru. Uvazujte algebry typu (2).

Dokazte, ze slozeni homomorfismi je homomorfismus. Uvazujte algebry typu (2).
Dokazte, Ze inverzni zobrazeni k izomorfismu je izomorfismus. Uvazujte algebry
typu (2).

Dokazte, ze uzaviend formule prvniho fadu je invariantem viiéi izomorfismu.
Formulujte a dokazte 1. vétu o izomorfismu pro obecné algebry.

Formulujte a dokazte 1. vétu o izomorfismu pro grupy.

Bud A algebra a ~ jeji kongruence. DokaZte, Ze svaz kongruenci faktoralgebry A/ ~
je izomorfni s jistym intervalem ve svazu kongruenci algebry A.

Definujte pojem kongruence dané algebry a dokazte, ze vSechny kongruence tvori
aplny svaz.

Definujte pojem podgrupy dané grupy a dokazte, ze vSechny podgrupy dané grupy
tvori uplny svaz.

Definujte pojem norméalni podgrupy dané grupy a dokazte, Ze vSechny normalni
podgrupy dané grupy tvoii uplny svaz.

Dokazte ekvivalenci obou definic svazu (té algebraické a té pies vlastnosti uspotra-
déni).

Dokazte, ze v Booleovych algebréch plati (a Ab) =a’ V.

Dokazte, ze v Booleovych algebrich plati (o) = a.

Dokaite, ze P(X) ~ 2/XI, kde 2 znaé dvouprvkovou Booleovu algebru a P(X)
znaéi Booleovu algebru podmnozin mnoziny X. Sta¢i pro X konec¢nou.

Dokazte, ze Lindenbaumova algebra pro vyrokovou logiku v & proménnjch je izo-
morfni Booleové algebie 22k, kde 2 znac¢i dvouprvkovou Booleovu algebru.
Formulujte a dokazte Eulerovu vétu.

Dokazte, ze v grupach plati (ab)~! = b~ ta~1.

Dokazte, 7e v grupach plati (a=!)~! = a.

Dokazte, ze jadro a obraz homomorfismu jsou podgrupy a jak se z jadra pozné
prosty homomorfismus.

Dokazte Cayleyovu reprezentaci.

Dokazte klasifikaci cyklickych grup.

Dokazte, ze podgrupy cyklickych grup jsou cyklické.

Dokazte vétu o pocétu generatori cyklickych grup.

Dokazte, ze ), ,, ¢(d) = n.

Dokazte vétu o cykli¢nosti multiplikativnich grup téles.

Dokazte Lagrangeovu vétu, véetné pomocnych lemmat.

Dokazte, ze podgrupa je normalni pravé tehdy kdyz je invariantni vici konjugaci.
Dokazte, ze normalni podgrupy a kongruence dané grupy si navzajem jednoznacné
odpovidaji.

Dokazte Burnsideovu vétu. Lemma o vztahu mezi velikostmi G, G, a [z] povazujte
za znamé.

DokaZte lemma o vztahu mezi velikostmi G, G, a [z]. Lagrangeovu vétu pouze
zformulujte.



