Doméci tlohy 6.
odevzdat do 26.4. 10:40

1. (4 body) Piedpokladejme, ze
R={zy—2°— 2% 2" +2° + 2}
je Grobnerova baze vzhledem k <ppx, x < y. Zjistéte, zda polynom zy* + x3y3 nélezi do

idealu (R).

2. (4 body) Dokazte, ze R z predchoziho cvi¢eni neni Grobnerovou bazi vzhledem k <y gx,
z > .

3. (4 body) Najdéte Grobnerovu bazi idedlu

<‘Ty2 - 1,Jf—y>

v Q|x, y] vzhledem k n&jakému usporddani (dle vliastniho vybéru). Nalez polynom z° — 1
tomuto idealu?

4. (4 body) Uvazujme Algoritmus A pro polynomy jedné proménné. Méjme polynom
r € T|x]. Pak {r} je zfejmé Grobnerova baze hlavniho idedlu rT'[x]. Ukazte, Ze vysledkem
algoritmu A na polynom f je zbytek po déleni f mod r.

5. (4 body) Uvazujme Buchbergertuv algoritmus pro polynomy jedné proménné. Mé&jme
na vstupu dva polynomy 7, s € T'[z]. Ktery polynom je do baze piidany jako posledni?

Poznamka: Druhy zajimavy specidlni pripad je, kdyZ jsou vsechny polynomy na vstupu
linearni. Rozmyslete si, Ze Buchbergeriv algoritmus provddi jakousi variantu Gaussovy
eliminace. (ReSeni neodevzddvagte.)



