Doméci tlohy 2.
odevzdat do 8.3. 10:40

1. (5 bodt) Dokoncete diikaz véty charakterizujici koneéné Booleovy algebry. Zbyva
dokézat, Ze sup{a atom: a < b} = b. Oznac¢me levou stranu c. Je celkem jasné, ze ¢ < b.
Kdyby ¢ < b, rozepiste b = b A1 = b A (cV ) pomoci distributivity, dedukujte, ze
bAcd #0, tedy pod timto prvkem existuje atom, a to dovedte ke sporu.

2. (6 bodt1) Dokaite, Ze Booleova algebra P(X) je izomorfni direktni mocniné 2X!. Zde
P(X) znadi algebru vSech podmnozin mnoziny X a 2 dvouprvkovou Booleovu algebru.
Pokud se necitite silni v praci s nekoneénymi mnozinami, diikaz formulujte pro X =

{1,...,n}.

3. (8 bodi) Podmozina A svazu L se nazyva idedl, pokud je uzaviena na spojeni a pro
kazdé a < b € A plati a € A. Dokazte, ze idedly svazu L tvori uplny svaz vzhledem k
inkluzi. Je to podsvaz svazu P(L)? Najdéte prosty homomorfismus z L do tohoto svazu.

4. (6 bodi) Dokazte, ze svaz L je distributivni pravé tehdy, kdyz kazdy interval [a,b] v L
ma vlastnost, ze kazdy prvek ma nejvyse jeden komplement. Intervalem [a,b] rozumime
podsvaz {z € L : a < x < b}. (Svaz L nemusi byt omezeny, ale interval vidy omezeny
je, proto ma smysl mluvit o komplementech. Jedna implikace viceméné plyne z lemmatu,
které bylo na pfednéasce, to nemusite znovu dokazovat.)



