1. Skupiné tfinacti pirati se podafilo uloupit bednu zlatych minci. Zku-
sili je rozdélit rovnym dilem na tfinact hromadek, ale deset minci jim
zbylo. O zbylé mince se strhla rvacka, pfi niz jednoho pirata propichli.
Prestali tedy bojovat a zkusili mezi sebe znovu rozdélit mince rovnym
dilem. Tentokrat zbyly tTi mince, o které opét zacali bojovat. V boji za-
hynul dalsi pirat a tak si ostatni opét zkusili mince spravedlive rozdélit,
tentokrat uspésné. Kolik bylo nejméné minci, které pirati ukradli?

Reseni. Ulohu prevedeme na soustavu kongruenci, kde z je pocet
minci, které pirati ukradli.

r =10 mod 13
= 3 mod 12
z=0mod1l

7 posledni rovnice vidime, ze plati
x=11k, k € Z

To miizeme dosadit do druhé kongruence a dostaneme nasledujici:

11k = 3 mod 12
—k =3 mod12
k=9 mod12

Tedy plati:
r=11k=11-(1214+9) = 1321 + 99

pro néjaké [ € Z. Kone¢né dosadime do prvni kongruence:

1321 4+ 99 = 10 mod 13
2l +8 =10 mod 13

2l =2 mod 13

=1 mod 13

Tedy | = 13m + 1 pro néjaké m € Z a po dosazeni dostaneme feseni:
x=132-(13m+ 1) + 99 = 1716m + 132 + 99 = 1716m + 231
Tedy nejmensi mozny pocet minci je 231 (pro m = 0).
2. Najdéte vSechna = € Z, pro ktera plati

3*=1 (mod 11)
3r=1 (mod 11)



Reseni. NSD(3,11) = 1, tedy podle Eulerovy véty plati 319 = 1
(mod 11). Eulerova véta ale nedava nejmensi moznou periodu. V tivahu
prichazeji délitelé 10:

3'=3#1 (mod 11)

3¥=9#1 (mod11)

3*=243=1 (mod 11)

Tedy x = 5k pro k € Z, to dosadime do druhé kongruence:

3:-5k=1 (mod 11)
15k =12 (mod 11)
4k =12 (mod 11)

k=3 (mod 11)

Tedy feseni soustavy je:

x=5-(111+3) =55l +15, l € Z



