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Najdéte prvek maximalniho fadu v Sg

ReSeni. Vime z prednésky/skript, Ze fdd permutace rozlozené na souéin disjunktnich
cykli je nejmensi spolecny nasobek délek téchto cykli. Checeme tedy najit takova ¢isla,
jejichz nejmensi spoleény nasobek je co nejvétsi a pritom davaji soucet nejvyse 8. Roz-
borem moznosti zjistime, ze tohle splnuji ¢isla 5 a 3, tedy prvek maximalniho fadu je
napf. (1,2,3) (4,5,6,7,8).

Obsahuje grupa Ag (sudé permutace na {1,--- ,8}) prvek fadu 107

Reseni. Pouzijeme stejny fakt o fadu prvki v permutaénich grupéch jako v pfedchozim
prikladu. Permutace faddu 10 na 8 prvcich musi mit jeden 2-cyklus, jeden 5-cyklus a jeden
pevny bod. Ale takova je licha, tedy v Ag prvek fadu 10 neexistuje.

Rozhodnéte, zda mnozina {id, (1,2) (3,4),(1,3)(2,4),(1,4) (2,3)} je podgrupou Sy.

ReSeni. Ozna¢me tuto mnozinu K. Aby byla podgrupou, musi obsahovat jednotkovy
prvek (tedy identitu) a byt uzaviend na operace grupy Sy, tedy ke kazdému prvku musi
mit prvek inverzni a vysledek sloZeni dvou permutaci z K musi byt rovnéz prvkem K.
e id € K je v zadani
e vSechny ostatni prvky K jsou fadu 2 a tedy jsou samy k sobé inverzni: a o a = id,
tedy a = a !
e slozenim dvou prvkd ruznych od identity dostaneme vzdy ten tfeti, tj.

(1,2) (3,4) 0 (1,3) (2,4) = (1,3) (2,4) o (1,2) (3,4) = (1,4) (2,3)
(1,2) (3,4) 0 (1,4) (2,3) = (1,4) (2,3) o (1,2) (3,4) = (1,3) (2,4)
(1,3)(2,4) o (1,4) (2,3) = (1,4) (2,3) o (1,3) (2,4) = (1,2) (3,4)

(Vlastnosti z definice grupy, napi. asociativitu, nemusime ovéfovat, to plyne z faktu, ze
pouzivame operaci grupy Sy na prvcich této podgrupy.)



