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Najdéte vsechny racionélni kofeny polynomu
f=9z* — 62° — 4422 + 30z — 5
a urcete jejich nasobnosti.

Reseni. Pouzijeme tvrzenl o racionalnich kofenech, tj. pokud je £ € Q racionélni koten
polynomu Y " ja;z" a NSD(r, s) = 1, tak plati r | ao a s | a,. To ndm pro dany
polynom nabidne moznosti xg € {:|:5 :l:5 :l:5 +1, :l: ,t3 } Po vyzkouseni vidime, ze 3
je kofenem.
Nasobnost korene zjistime postupnym délenim monoc¢lenem = — 3, anebo za pouiiti
kritéria nasobnosti kofene dosazenim do derivaci: f’ (%) =0, ( ) # 0, takze 2
dvojnasobny koten.
Dokazte, ze polynomy z* 4+ 1 a 2% + 1 jsou ireducibilni v Z[z]. Rada: Pouzijte fakt, Ze
f (z) je ireducibilni, pravé kdyz f (z + a) je ireducibilni (zvolte vhodné a).
Reseni. Vyuzijeme rady ze zadani a zvolime a = 1. Po dosazeni do prvniho polynomu
dostaneme

f= (3:+1)4+1 =2t + 423 + 627 + 42 + 2
Tento polynom je podle Eisensteinova kritéria ireducibilni, protoze f je primitivni,

dvojka déli viechny koeficienty kromé vedouciho a 22 nedéli absolutni ¢len. Tedy z* + 1
je také ireducibilni. Analogicky bychom ukézali ireducibilitu z® + 1

Pfﬁmoci vysledk predchozich tloh rozlozte v Z[z] na sou¢in ireducibilnich ¢lentt polynom
x> —1.
Reseni. Pro rozkladani 2'6—1 miizeme vyuzit znamého vzorecku a®—b% = (a — b) (a + b):
1= (a®+1) (a®-1)
) et )
— (1) (1) (@ 1) (2 - 1)
=(@®+1) (2" +1) (@ +1) (z+ 1) (2 —1)

Vsechny polynomy na poslednim fadku jsou ireducibilni v Z[z]: pro 2% + 1 a z* + 1
jsme ireducibilitu dokéazali v pFedchozim pifkladu, u z2 + 1 si v§imneme, Ze nem4 zadné
celo¢iselné kofeny (nebo pouzijeme Eisensteinovo kritérium jako vyse) a x+1 jsou stupné
1, tedy ireducibilni.



