Doméci tlohy 6.
odevzdat do 8.4. 9:00

Z tohoto domaciho tkolu muzete ziskat az 12 bodu.

1. Bud R komutativni okruh s jednotkou a jeho idedl. Dokazte, ze R/ je obor integrity
pravé tehdy, kdyz je prvoideal. Ideal nazyvame prvoidedlem, pokud ab € I implikuje
a € I nebo b € I.

2. Vsimnéte si, ze Z[z]/(x — 1) neni téleso, tedy ideal (x —1)Z[x] neni maximalni. Najdéte
idedl J takovy, ze (v — 1)Z[z] C J C Zlx].

3. Rozhodnéte, zda je faktorokruh Zs[z]/(z® + = + 1) télesem. Pokud ano, zdiivodnéte.

Pokud ne, najdéte nenulovy prvek, ktery nema inverz.

4. S kterym znamym oborem je izomorfni faktorokruh Q[z]/(z* —4) ?
5. S kterym zndmym télesem je izomorfni faktorokruh Z[i]/(1 + i) ?

6. Dokazte, ze (39) = {(Ja) : a € Q} tvori idedl podokruhu (%Q) ={(8%) :a,b,ce
Q} okruhu M,(Q). Déle dokaite, Ze (5 8) /(39) ~QxQ.



