Domaci tlohy 4.
odevzdat do 18.3. 9:00

Bud G grupa. Uvédomte si, Ze mnozina vSech automorfismi grupy G tvoii podgrupu

grupy S¢ (na které tvrzeni z prednasky se odvolavate?). Tuto grupu budeme znadit
Aut(G).
1. Bud G grupa a a € G. Definujeme zobrazeni v, : G — G piedpisem ¢, (x) = ara™'.
Dokazte, ze

a) 1, je automorfismus grupy G (témto automorfismim se k& vnitini);

b) zobrazeni ¢ : G — Aut(G), které prvku a pfifazuje zobrazeni v,, je homomor-

fismus;
c¢) obraz Im(y) je normalni podgrupou grupy Aut(QG).

2. Vsimnéte si, ze jadro Ker(y) homomorfismu z piedchozi tlohy sestava ze v8ech prvki
a € G, pro které plati ax = xa pro vSechna x € G. Této podgrupé se tikd centrum grupy
G a znadi se Z(G). Naptiklad pro abelovské grupy plati Z(G) = G.

a) Vypiste prvky centra Z(Dyg).

b) Dokazte, ze Z(S,) = {id}.
Poznamka: Dusledkem éasti b) je fakt, Ze homomorfismus ¢ : S, — Aut(S,,) je prosty,
tedy vnitini automorfismy 1, jsou po dvou ruzné. Pron # 6 dokonce plati, Ze ¢ je izomor-
fismus, tedy Aut(S,,) sestdvd prdvé ze vech (po dvou riznych) vnitinich automorfismi.
Pron = 3 je to snadné — automorfismi je nejuyse 6, protoZe transpozice se musi zobrazit
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