Cviceni 6.

1. Bud 7 : R — R/Q pfirozend projekce grup, ¢ : R/Q — R néktery izomorfismus
grup (¢i vektorovych prostori nad Q) a polozme f = 7. Dokazte, 7e pro kazdy interval
(a,0) C R plati, 7e f((a,0)) = R.

2. Je-li T komutativni téleso a m € T[z| \ {0}, dokazte, Ze je okruh T[z]/(m) izomorfni
okruhu {p € T[z]| deg(p) < deg(m)} s operacemi definovanymi modulo m.

3. Dokazte, ze R[z]/(x — a) ~ R pro libovolny komutativni okruh R a a € R.
4. Dokarte, 7e ) Qla]/ (1 ~1) ~ @x Q, b) Z[z)/(+—1) ~ {(a,}) € ZxZ|a = b(mod 2)}.
5. Dokaite, 7e a) Z[x]/(2? + 1) ~ Z[i], b) Rz]/(z*> + 1) ~ C, ¢) Clz]/(2*> +1) ~ C x C.

6. S jakymi zndmymi okruhy jsou izomorfni faktorové okruhy a) Z[z]/(z? — 3), b)
Qlal/(z? - 3), ) Ria)/(* — 3)?



