Doméci tlohy 2.
odevzdat do 9.4. 10:40
do schranky na KA nebo na stanovsk@karlin.mff.cuni.cz
Ukoly miiZete fesit ve dvojici, v takovém pifpadé odevzdavejte jedno feSeni se dvéma
podpisy. Oba uvedte prezdivku, pod kterou uvidite vysledky na webu.

1. (5 bodi) Popiste, jak v grupé odvozené z eliptické kiivky najdete bod —A. Staci
obrazek a neformalni popis konstrukce.

2. (5 bodt) Nakreslete kruznici z? + y*> = 2 (a) v projektivni roviné P?(Z3), (b) v
projektivni roving P?(Zs).

Rada: obrazek bude hez¢i, pokud si afinni rovinu reprezentujete jako sit se souradnicemi
—1,0,1, resp. —2,—1,0, 1,2. A nezapomente na body v nekone¢nu (tj. rovnici si nejdiiv
musite homogenizovat)!

3. (5 bodt) Spoctéte vSechny priseciky kfivky dané rovnici
(@* =Dz —1)*+ (" - 1) =0,
a pfimky dané rovnici y = 1 v projektivni roviné P?(R). Jak je mozné, %e nevysla ¢tyti
krizeni?
Pozndmka: Tato kiivka se nazyva ”bicuspid curve” (v angli¢tiné cusp znamené hrot).

Najdéte si ji na wikipedii nebo si ji nechte nakreslit Wolfram Alphou. Vsimnéte si, jak
jim vykreslovani kolem hrott trochu selhava.

4. (5 bodit) Necht G je grupa a X C G. Potom je X volné baze grupy G pravé tehdy, kdyz
G = (X) apro kazdou grupu H a libovolné zobrazeni o : X — H existuje homomorfismus
¢ : G — H takovy, ze ¢ [ X = 0. Dokazte!



