2. ZKOUSKOVA PISEMKA

Jednotlivé kroky pfi vypoctech strucné zdivodnéte. Kazdy priklad je bodovan 10 body.

(A) Necht X = Lo([-1,1]), fi(z) = 1, fo(x) = 22 a Y = span{fi, fo} C X uvaZované jako
prostory nad C.
(4 body) Naleznéte néjakou ortonormélni bazi prostoru Y.
(2 body) Je-li f3(x) = x, spoététe dist(f3,Y") a naleznéte g € Y splitujici dist(f3,Y) = ||f3 — ¢||-
(4 body) Je-li Z Banachiv prostor nad C a P € L£(Z) je projekce riznd od 0 a I, pak ukaZte, Ze
op,(P) =0o(P)=1{0,1}.

(B) Necht' X = Ly([0, 1]) uvazovany jako prostor nad C. UvaZujme pfedpis
Tf(x) = / LE(E) dt.
0

(1 bod) Ukazte, Ze X ma nekonecnou dimenzi.
(2 body) Ukazte, ze T je spojity linearni operator na X .
(2 body) Zjistéte, zda je T' kompaktni.
(4 body) Naleznéte bodové spektrum 7'.

(1 bod) Naleznéte spektrum 7T'.



