1. ZKOUSKOVA PISEMKA

Jednotlivé kroky pfi vypoctech strucné zdivodnéte. Kazdy priklad je bodovan 10 body.
(1) Necht X = C([—m,7])aY = Loo([—, 7]) uvaZované jako prostory nad R. Uvazujme pro k € Z
predpis

or(f) = j f@t) (sint)k dt.

(5 bodi) Zjistéte, pro kterd k € Z je pp, € X*. Spoctéte v téchto pfipadech normu ¢y, a zjistéte, zda se
ji nabyva (normu staci vyjadrit v integralnim tvaru).
(3 body) Zjistéte, pro kterd k € Z je p, € Y*. Spoctéte v téchto pripadech normu ¢y, a zjistéte, zda se
ji nabyva (normu sta¢i vyjadfit v integralnim tvaru).
(2 body) Prota k € Z, kdy je pr: X — R spojity funkcionél, spoététe adjungovany operdtor (¢ )*
uvazovany v rdmci standardnich dualit.
(2) Necht' X = ¢5(N) uvazovany jako prostor nad C. UvaZujme ptedpis
T ((zn)p2y) = (xl + 9,221 + 322, ix;;, %xs, éxﬁ, %x% .. > .
(1 bod) Ukazte, ze X ma nekonecnou dimenzi.
(2 body) Ukazte, Ze T je spojity linedrni operdtor na X.
(2 body) Zjistéte, zda je T' kompaktni.
(4 body) Naleznéte bodové spektrum 7.
(1 bod) Naleznéte spektrum 7'.



