Uvod do analyzy na varietach, ZS 2018

Vzorova pisemka
. Mnozina M (Projektivni prostor) je definovana takto:

M = {L, C R?|L; je podprostor v R? dim L; = 1}.
Sestrojte atlas na M a ovérte, ze jsou prislusné prechodové funkce hladké.

. Dvoudimenzionalni varieta M v R* je zadan4 zobrazenim & :

r=(?=5%)/2,y=r—s,z=rs,w=r+s,
kde 0, < s <r<1.
Vypocitejte

1
/My2—2z+2ds'

. (i) Napiste podrobné definici pojmu k-dimenzionélni singuldrn{ krychle ¢ v oteviené podmnoziné
Q C Ry, a definici integrélu | <¢» w pro diferencidln{ formu w stupné k v €.

Napiste vétu o tom, jak se zméni tento integral pii zméné parametrizace a vétu dokazte.
(ii) Napiste definici fetézce ¢ dimenze k a definici hranice dc tohoto Fetézce.

. Pro hladké zobrazeni f : M — N mezi varietami definujte tetné zobrazeni f, z TM do TN
a napiste jeho zdkladni vlastnosti.

. Pro hladké zobrazeni f : M — N mezi varietami definujte zobrazeni f* z prostoru di-
ferencialnich forem stupné k na varieté N do prostoru diferencidlnich forem stupné k na
varieté M Formulujte jeho zdkladni vlastnosti a dokazte je.



