1. zapoctova pisemka z Kalkulu 3
7. listopadu 2023

Priklad 1. Rozhodnéte, zda nasledujici funkce definuji metriku na R. Sviij zadvér zduvodnéte.
(i) (5 bodtt) p(z,y) = [a* —y";
(ii) (5 bodtt) p(x,y) = |2° — y°[ + 2% — y|.
P#iklad 2. (i) (5 bodi) Najdéte méfitelnou funkci f na (0,1), kterd patif do L?((0,1)), ale
nikoliv do L3((0,1)).
(ii) (5 bodil) Najdéte posloupnost {a,}° ;, kterd patif do ¢3, ale nikoliv do £2.
Pi#iklad 3. (10 bodi) Uvazujme Hilberttv prostor H = L?([—1,1]) a jeho podprostor Y =
LO{t,t?} (linedrni obal mnoziny {t,?}). Najdéte néjakou ortonormalni bazi Y a uréete nejblizsi
bod v Y k bodu f(t) = sin 2t.

K uspésnému napsdni pisemky je treba ziskat alespori 15 bodu.



