
5. cvi�cen�� z line�arn�� algebry

C��le cvi�cen��:

� procvi�cit si pr�aci se zobrazen��mi ur�cen�ymi matic��,
� nau�cit se pro regul�arn�� matice hledat inverzn�� matice a rozklad na sou�cin ele-
ment�arn��ch matic.

V n�asleduj��c��m zna�c��me fA(v) = Mv pro matici A.

Z�akladn�� p�r��klady:

1. Uva�zujme matici M nad t�elesem Z5. Spo�c��tejte j�adro matice M (zobrazen�� fM) a
najd�ete �upln�y vzor vektoru v, jestli�ze

a) M =

�
3 4 2
4 2 1

�
a v =

�
1
3

�
, b) M =

0
BB@
3 2 4 0
4 1 2 1
2 3 1 1
1 4 3 2

1
CCA a v =

0
BB@
1
2
3
0

1
CCA.

2. Spo�ct�ete n-tou mocninu re�aln�ych matic
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3. Pro racion�aln�� matici A =

�
2 3
3 4

�
Doka�zte, �ze je fA bijekce a najd�ete matici B, pro

ni�z plat�� fB � fA = fA � fB = Id.

4. Existuje-li, najd�ete matici X spl�nuj��c��
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5. Rozhodn�ete, kter�e z n�asleduj��c��ch matic jsou regul�arn��.
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nad C; (c)
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6. K regul�arn��m matic��m z p�redchoz�� �ulohy najd�ete jejich inverzn�� matice a napi�ste je
jako sou�cin element�arn��ch matic.

Obt���zn�ej�s�� p�r��klady:

7. Rozhodn�ete, pro kter�a a z t�elesa je matice Aa regul�arn�� a pro tato a spo�c��tejte A�1
a
.
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�Ulohy k zamy�slen��:

8. Najd�ete takov�e t�ri matice A, B, C, aby sou�cin libovoln�ych dvou nebyl nula a sou�cin
v�sech t�r�� byl nulov�a matice.

�Re�sen��:

1. a) Ker fM = fs
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b) Ker fM = fs
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5. v�se regul�arn�� krom�e a) nad Z5.
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8. Nap�r��klad A = B = C =
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