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6. CVICENI / 19. KVETNA 2023

Uloha 6.1. NechtP a Q jsou uspoiddané mnoZiny, na které budeme nahlizet jako
na kategorie. Necht F: P — Q a G: Q — P jsou monoténni (tj., uspoidddini
zachovdvagici) zobrazeni. UkaZte, Ze zobrazeni F je levgm adjunktem zobrazeni G
praveé kdyz

p<Glq) < F(p)<gq
pro vSechnap € P a q € Q.

Uloha 6.2. NechtP a Q jsou uspoiddané mnoZiny, na které budeme nahlizet jako
na kategorie. Predpokladejme, Ze v mnoZindch P a Q existugi libovolnd suprema a
infima. Necht F: P — Q je zobrazeni zachovdvajici suprema. UkaZte, Ze existuje
levy adjunkt k zobrazeni F' a popiste jej.

Uloha 6.3. Uvazme situaci jako v iloze 6.1 a poloime H = GF: P — P. Ukaste,
Ze zobrazeni H je monotdnni, idempotentni (tj., 26 H = HH), a Ze p < H(p) pro
vSechna p € P. Jaké vlastnosti md zobrazeni K = FG: Q — Q7

Uloha 6.4. Ukazte, ze soucin x: C x C — C je pravym adjunktem k diagondinimu
funktoru A: C — C x C.

Uloha 6.5. Ukaste, Ze jednotka adjunkce (A, X, @) je pFirozend transformace §: Ic —
x oA takovd, Ze pro kaZdy objekt ¢ kategorie C je d.: ¢ — cxc (jednoznacné uréeny)
morfismus takovy, Ze diagram

C
1
1
1
1c dc lc
1
1
3
c cXc Cc
T T2

komutuje.
Uloha 6.6. Najdéte levy adjunkt k diagondlnimu funktoru A: C x C — C

Uloha 6.7. Bud R okruh a wvazme zapominajici funktor U: R — Mod — Ab.
Najdéte levy a pravy adjunkt k tomuto funktoru.

Uloha 6.8. Ukaste, Ze beztorzni Abelovy grupy tvoii reflexivni podkategorii katego-
rie Abelovijch grup.



