Ortogonalni systémy polynomi

1 Laguerrovy polynomy, L5(z)

Generujici rovnice:

Vyjadreni fadou:

Explicitni vyjadreni:

Rekurentni vztah:
Vytvorujici funkee:
Béze v prostoru:
Norma:

' + (y—z)y —ay=0 a,7€C,y#0,-1,-2,...
. (polynom pro a = —n, y= s+ 1)
Ly = (—SZ—PT’L Fi(-nys+1;z) Laguerrovy zobecnéné pol.
(klasické pro s = 0)
Ls — F ——se:c( s+n _z)(n)

gL = —(n+ )05 +(s+2n+1)L3 — (s +n)Ly_y

= tl)s+1 e = Ym0 L (z)t"
L%(0,+o0), kde p=ze™®
||L5 |2 =T(s 4+ n+1)/nl

2 Hermiteovy polynomy, H,(z)

Generujici rovnice:
Vyjadfeni fadou:

Explicitni vyjadfeni:

Rekurentni vztah:
Vytvotujici funkee:
Baze v prostoru:
Norma:

y" —2zy +2ny =0

Hope = (—1)F R0y (—k; 1/2;22)
Hopera ={= 1)’“@1—1% WFi(—k; 3/2; z2)
Hy, = (=1)"e* (e"”é>(n)

Hpy1 — 2zHp +2nHp 1 =0

pRatinE” oo Zn—-O n(m)%

L?(—oo +00), kde p=ec%

A I3 =2"nly/m

3 Legendreovy polynomy, FP,(z)

Generujici rovnice:
Vyjadfeni fadou:

Explicitni vyjadieni:

Rekurentni vztah:
Vytvotujici funkce:
Béze v prostoru:
Norma:

(1—22)y’ —2zy' +n(n+1)y=0
P, = oFi(—n,n+1;1;1/2(1 — z))
P, = (211172‘ (( :1:2)"')(“)
(n4+1)Ppt1 = 2n + 1)z Pr — nPn 1
(L—2gb 122 =T B (a)
L*(-1,1), tj. p=1

HPn“% =2/(2n + 1)




Generujici rovnice:

Vyjéadreni fadou:

Explicitni vyjadieni:

Rekurentni vztah:
Vytvorujici funkce:
Béze v prostoru:
Norma:

4 Cebysevovy polynomy 1. druhu, T,(z)

(1-2?)y’ 2y +n?y =0

T = oF1(—n,n;1/2;1/2(1 — )

Tn(z) = cos(narccos )

Tn+1 = 2215 = T

1—12;ﬁ-t- = Y oneo In(z)t"

L2(-1,1), kde p=(1-z%)"1/?
[Tnl|2=n/2 pron>0, =mpron=0

5 Gegenbauerovy (=ultrasférické) A-polynomy, CT(L/\)(JJ)

Generujici rovnice:

Vyjadreni fadou:

Explicitni vyjadreni:

Rekurentni vztah:
Vytvorujici funkee:
Béze v prostoru:

Norma:

(1—22)y" — 2A + 1)zy' + n(n+2X)y =0, A>-1/2
cM = < BRE~ L ) P (—mm+ 20 A+ 1/2;1/2(1 — )

n

A (2\)n _ » . "
C( )( ) = —A_E-i\—}if (an)ﬂ (1 — 22)1/2-A ((1 — g2+ 1/2)( )

(n+1)C, N =9 (n+§)xC() (n+2x — 1)),
(1- 2;ct+t2 X Zn OC ( )
L%(-1,1), kde p=(1—g?)*1/2

CAl2 = AN TO+Y/2)YE
” ﬂ-“P — nllp+tn) T(+1)




