
Poèetní èást zkou¹ky 26.5.2006
Pøíjmení a jméno:
Skupina (cvièící):

Získané body: 1. 2. 3. �

Jednotlivé kroky pøi výpoètech struènì, ale co nejpøesnìji odùvodnìte. Pokud pou¾ívátenìjaké tvrzení, nezapomeòte je uvést a ovìøit splnìní v¹ech jeho pøedpokladù.
1. [8b] Rozviòte funkci

f(z) = 1z2 + 1do Laurentovy øady
a) v prstencovém okolí bodu i (speci�kujte pøesnì v jakém),
b) v okolí nekoneèna (speci�kujte pøesnì v jakém).

2. [10b] Spoètìte integrál Z 2�
0

(1 + 2 cosx)23 + 2 cosx dx
pomocí reziduové vìty. Výpoèet okomentujte (odùvodnìte) s odvoláním na tutovìtu.

3. [12b] Spoètìte (Fresnelovy) integrályZ 1
0 cosx2 dx ; Z 1

0 sinx2 dx :
Návod: Integrujte funkci eiz2 pøes obvod kruhové výseèe o støedovém úhlu �4 apolomìru R, která le¾í v prvním kvadrantu, a jedním svým ramenem na reálné ose(zadávající vám nakreslí obrázek na tabuli). Odùvodnìte celý výpoèet s odvolánímna pøíslu¹né vìty, které pou¾íváte. Pokud je potøeba ukázat, ¾e jistý integrál jde knule, uka¾te to.
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Pøíjmení a jméno:
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Získané body: 1. 2. �

1. [11b]

(a) Napi¹te znìní vìty o Cauchyovì vzorci (jak pro f(z0), tak pro f (n)(z0)).(b) Doka¾te tuto vìtu.

2. [9b]

(a) De�nujte pojem izolované singularity v bodì z0 2 C, klasi�kujte typy izolo-vaných singularit v bodì z0 2 C.
(b) Jaké typy singularit má funkce (z�2) sin2 z

z3(z�1) v bodech 0, 1, 2? Pokud se pro svùjargument potøebujete odvolat na nìjakou vìtu, napi¹te ji (bez dùkazu).
(c) Jaký typ singularity má funkce exp(� 1

x2 ) v bodì 0? Pokud se pro svùj argu-ment potøebujete odvolat na nìjakou vìtu, napi¹te ji bez dùkazu.


