OTAZKY KE ZKOUSCE Z TEORIE MIRY A INTEGRALU
ZIMNI SEMESTR 2017/18

A. Definice, znéni vét, priklady (max. 10 bodu).
B. “Lehéi” dakaz (max. 8 bodu).

Véta o spojitosti miry

Borelovska o-algebra je generovana kvadry

Meétitelnost “staci overit” na generatoru o-algebry

Métitelnost souctu, soucinu, maxima dvou mértitelnych funkci
Aproximace nezaporné meéritelné funkce jednoduchymi funkcemi
Meétitelnost limity méfitelnych funkei

Fatouovo lemma

Lebesgueova véta o zaméneé limity a integralu

Lebesgueova véta o spojité zavislosti integralu na parametru
Nezaporna méritelnd funkce s nulovym integralem je nulova s.v.
Meétitelnost fezll v soucinové o-algebie

Véta o jednoznacnosti miry

Cebysevova nerovnost

Vztah mezi konvergenci v LP a L9 pro p < q

Rozklad miry na absolutné spojitou a singularni cast

Tvrzeni o diferencovatelné distribu¢ni funkci

Per partes pro Lebesgue-Stieltjestiv integral

Spojitost v prazdné mnoziné staci pro spocetnou aditivitu kone¢né aditivni
miry na algebfe
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C. “Tézs1” dukaz (max. 12 bodu).

1) Véta o ziplnéni miry

Existence Lebesgueovy miry

Regularita Lebesgueovy miry

Leviho véta (konvergence “nahoru” i “doli”)
Linearita integralu

Véta o zameéné integralu a derivace

Véta o vztahu Riemannova a Lebesgueova integralu
Charakterizace Riemannovsky integrovatelnych funkci
Véta o rovnosti d-obalu a o-obalu

Existence souc¢inové miry

Fubiniova véta

Véta o soucinu Lebesgueovych mér

Lebesgueova mira obrazu pii linedrnim zobrazeni
Caratheodoryho véta o vnéjsi mite

Véta o metrické vnéjsi mire

Luzinova véta

Holderova nerovnost

Minkowského nerovnost

Uplnost prostoru L?

Jegorovova véta

7 posloupnosti funkci konvergujici podle miry lze vybrat podposloupnost
konvergujici s.v.
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(22) Radon-Nikodymova véta (dikaz piipadu p < v, koneéné miry)
(23) Radon-Nikodymova véta (dikaz obecného pfipadu)

(24) Existence kladné podmoziny kladné znaménkové miry

(25) Hahn-Banachiv rozklad znaménkové miry

(26) Existence miry k dané distribu¢ni funkci

(27) Hahn-Kolmogorovova véta o rozsifeni miry

Pozadovano minimalné 15 bodu.



