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Bod 1. Nechť K je kompaktńı a nechť multifunkce F : K → 2K má uzavřené hodnoty (tj. F (x) ⊂ K

je uzavřená pro každé x ∈ K). Potom F je shora polospojitá tehdy a jen tehdy, když jej́ı graf

GF =
{

(x, y); y ∈ F (x)
}

je uzavřená množina v K ×K. – Dokažte.

Bod 2. Dokažte, že ,,coulombovská“ multifunkce, určená grafem

C = {(x,−Fc), x ≤ 0} ∪ {(0, y), y ∈ [−Fc, Fc]} ∪ {(x, Fc), x ≥ 0} ,

je maximálně monotónńı coby zobrazeńı z R do R.

Bod 3. Dokažte, že multifunkcionál ,,př́ıpustných sil“

ϕ : y 7→
{

F ; (y(t), F (t)) ∈ C s.v.
}

je coby zobrazeńı z L1(0, T ) do L∞(0, T ) maximálně monotónńı vzhledem k dualitě

〈F, y〉 =

∫

T

0

F (t)y(t) dt
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Kontrola:

2 a 3 - použijte charakterizaci z d̊ukazu Lemmatu 3.1: F : X → 2Y je maximálně monotónńı tehdy

a jen tehdy, když pro libovolnou dvojici (x, y) ∈ X × Y plat́ı:

(x, y) ∈ GF ⇐⇒ ∀(x̃, ỹ) ∈ GF : 〈y − ỹ, x− x̃〉 ≥ 0
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