PISEMNA CAST ZKOUSKY Z MATEMATICKE ANALYZY 2A,
KOD NMAO003, ZIMNI SEMESTR 2010-2011, TEST C

LUBOS PICK

Priiklad C1. Dokazte, ze vztahy
cos(x +y) +cos(u+v) —u=0
sin(xy) + arctg(uv) +v =0

definuji na jistém okoli bodu [u, v, z,y] = [0, 0, 0, 7] hladké funkce u, v proménnych
z,y takové, ze u(0,7) = 0 a v(0,7) = 0. Necht h = [—%,7e]. Rozhodnéte, zda
existuje Dyv(0, ) a pokud ano, spoctéte ji. (10 bodu)

Piiklad C2. Nechf funkce
f(xvyvz) = "ny+2z
je definovdna na R3 a nechf je ddna mnozina

M::{[x,y,z]ER?’, z2<1, a:2+y2+22<4}.

Urcete
sup  f(x,y,2) a inf f(z,y,2)
[z,y,2]EM [z,y,2]€eM
a rozhodnéte, zda funkce f téchto hodnot na mnoziné M nabyva. (15 bodu)

Piiklad C3. Vysetiete bodovou, stejnomérnou a lokalné stejnomérnou konver-
genci posloupnosti

fn(z) :=n?log (cos (%)), x € [—g,g} , neN\{1}.
(15 bodu)

Priklad C4. Necht funkce f je definovana predpisem

f(z) = f: (log )" arccos (n Z 1) .

n=1

Urcete defini¢ni obor a obor spojitosti funkce f. Rozhodnéte, zda na svém defini¢-
nim oboru fada konverguje stejnomérné nebo lokalné stejnomérné. (10 bodu)



