Zapoctova pisemka z NMSA332
Varianta A - Vzorova

Piiklad 1 (16 bod)

Necht (X, Y)' je ndhodny vektor s hustotou

r+6y, xe(0,1),y¢€(0,1),
flz,y) = ve 0Dy ez)
0, jinak.

(i) Uréete E[¥|eX =t]. Pro jakd ¢t m4 tento vyraz smysl?
(ii) Urcete E[X | X +6Y].
(iii) Urcete E[X |(X +6Y)2].

Piiklad 2 (17 bodi)

Méjme ndhodny vybér X1, ..., X, z rozdéleni
Frla) = {)\e_kx, x € (0,00),

0, jinak,
kde A > 0.
(i) Najdéte momentovy odhad parametru A zalozeny na E X; a urcete jeho asymptotické
rozdéleni.

(ii) Sestavte asymptoticky test (urcete kriticky obor) nulové hypotézy Hy : A = A\ proti
alternativé Hy : A > Ag.

(iii) Sestavte horni intervalovy odhad o asymptotické spolehlivosti 1 — a.

Piiklad 3 (17 bodi)

Méjme nezavislé stejné rozdélené vektory (X1,Y1)7,..., (X,,Y,)T s dvourozmérnym normal-
et . (o
nim rozdélenim se stfedni hodnotou (1, it2)' a rozptylovou matici <p /1)>, kde p je znamé.

Tj. vektor (X1,Y7)" ma sdruzenou hustotu

1 xr— 2 — 2 xr— —
f(x1,y1) = m eXP{ - (2(15;1)3) o (2%15/3%) + ﬁlj(p%)m)}'

(i) Urcete Fisherovu informaé¢ni matici J,(u1, p2) o vektorovém parametru (uq, p2) obsa-
zenou v (X1,Y1)T, ..., (X0, Yo)T
(ii) Oznacte X, vybérovy primér velicin X1, ..., X, a Y, vybérovy prameér veli¢in Y, ..., Y.
Zjistéte, zda odhad X,, —2Y, je nestranny odhad parametrické funkce p1 — 2 o a zda
tento odhad dosahuje dolni Raovy-Cramérovy meze.
(iii) Dokazte, ze odhad X, — 2Y, je konzistentni odhad parametrické funkce p1 — 2 uis.



