TEORIE POTENCIALU

PREHLED HLAVNICH VET

1. Integral pres sféru

Lemma 1. Necht U C R"™ je oteviend a f,g € C(U). Pror € [0,dist(z, R*\ U)) a
z € U polozme

Potom:

(a) zobrazeni f — By je linedrni a nezdporné,
(b) funkce By md na intervalu [0,d) spojitou derivaci,
(¢) pokud f =g na S(z, R) pro néjaké R € (0,d), potom B}(R) = By(R).

Véta 2. Pro f € C(B(z, R)) mdme

/B(z,R) fdr= /OR(/S(Z’T) fda(r)> .

Véta 3. Bud U oteviend v R™ a h € C(U). Ndsledujici viroky jsou ekvivalentni:

h(z) = M(h;z,r) = ;_/ fdo, kdykoliv B(z,r)C U,
s

1

W™

/ fdx, kdykoliv B(x,r)CU,.
B(z,r)

2. Dirichletova tloha na kouli

Véta 4. Necht u je radidlni funkce na A(y;r1,72). Potom u je harmonickd na
A(y;r1,12), prdvé kdyz existuji o, 8 € R tak, Ze

h(t) == o log gy + 5, teAlyiri,ra), n=2
a e+ tEA[yTLT), n=3.

Véta 5 (Vlastnosti Poissonova jadra). Bud y € R® a K Poissonovo jddro koule
B(xg,r). Potom funkce K(.,y) je harmonickd na R™ \ {y}, kladnd na B(xg,r),
anuluje se na S(xo,r) \ {y} a je zdpornd na R™\ B(zg,T).
Véta 6 (Vlastnosti Poissonova integralu). Bud f € L* (S(:co, ), o) ay € S(xg,r).
Poissoniv integrdal Hy funkce f mad ndsledujict vlastnosti:

(a) Hy je harmonickou funkci na B(xo,r).

(b) H1 =1 na B(xg,r).

(¢) Plati

limsup Hy(z) < limsup f(z).
B(zg,r)3>z—y S(zo,r)dz—y

1



2 PREHLED HLAVNICH VET

(d) Je-li f spojitd (v rozsireném smyslu) v bodé y, potom B(Iolirl;r;_)y Hy(x) =
f(y).

3. Harmonické funkce

Véta 7 (Princip maxima). Bud U C R™ omezend oteviend a h € H(U) NC(U).
Potom existuji a,b € OU tak, Ze h(a) < h(x) < h(b) pro kaZdé x € U.

Je-li tedy h =0 na OU, je h =0 na U.
Véta 8 (Regularita koule). Je-li h € C(B(xg,r)) N'H(B(xo,7)), je h = H, na
B(xg,T).

Jingmi slovy, ke kazZdé funkci f € C(S(xg,r)) existuje pravé jedna funkce h €
C(B(zo,7)) NH(B(zo,7)) tak, e h = f na oU.

Véta 9. Bud U C R"™ oteviend a h € H(U). Potom h € C=(U).
Véta 10. Bud U C R" oteviend, h € H(U), B(zo,7) C U a x € B(xzo,r). Potom

W) = - r ol woll o).

BnT JS(xo,r) HI - de

Specidlné, h spliuje sférickou podminku pruméru.

Véta 11 (Princip maxima). Bud Q C R™ oteviend souwvisld, u € C(Q) a x € .
Necht ke kazdému x € Q existuje 6, > 0 tak, Ze

1
/S M) (= M)

ﬁnénfl
pro kazdé 6 € (0,6,). Potom bud u je konstantni na Q anebo supu se nenabijvd

v Q.

u(x) =

Véta 12. Bud U C R" oteviend a h € C(U) spliujici lokdlni podminku sférického
praméru. Potom h € H(U)NC>(U).

Véta 13 (Charakteristiky harmonickych funkci). Bud’ h spojitd funkce na oteviené
mnoziné U C R™. Ndsledugict vijroky jsou ekvivalentni:
(i) h e H(U) (t.j. existuji spojité % a Ah=0naU),
J
(ii) ezistuji % o 9L aAh=0naU,

)
(iii) h e C>(U )J a Ah =0,
(iv) h spliuje sférickou podminku prameéru,

v) h spliuje lokdlni sférickou podminku priméru,
(vi) h splriiuje objemovou podminku priméru,
(vil) h spliuje lokdlni objemovou podminku praméru.

Véta 14. Bud U C R" oteviend, h € H(U) a a multiindex. Potom 0*h € H(U).

Véta 15 (Picard-Liouville). Jestlize harmonickd funkce h na R™ je zdola (¢i shora)
omezend, pak h je na R™ konstantni.

Véta 16 (Harnackova konvergenéni). Nechtf {hy,} je posloupnost harmonickijch
funkci na oteviené mnozine U C R™. Jestlize h,, — h lokdlné stejnomérné na
U, potom h € H(U).

Lemma 17. Necht U C R" je oteviend, B(z,7) C U a h > 0 je harmonickd funkce
na U. Jestlize v,y € B(z, %), potom

>
—~

x)

(y)

<3".

>
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Véta 18 (Harnackova nerovnost). Necht @ C R™ je souvisld oteviend a K C Q je
kompakt. Potom existuje C > 0 (zdvislé pouze na Q, K,n) tak, Ze
c < h{z) <C,

~ h(y) T

kdykoliv h > 0 je harmonickd na 2 a x,y € K.

Véta 19 (Harnackova konvergenéni). Nechf 2 C R™ je souvisld oteviend a F C
H() nahoru usmérnénd mnozina funkci. Potom bud supF = +oco na Q anebo

sup F € H(Q).

4. Superharmonické funkce

Lemma 20. Bud U C R" oteviend, u € H*(U) a B(z,r) C U. potom

u(z) > A(u; z,7) = ! / fdx.
B(z,r)

wpr™

Véta 21. Bud U C R™ oteviend a v € H*(U).
(a) Je-liy € U, potom liminf,_,, u(x) = u(y).
(b) Je-li navic U sowvisld, je bud u = +o0 na U anebo u € L}, (U).

Véta 22. Bud U C R" oteviend a uw € H*(U). Je ckvivalentni:
(i) u neni +oco na Zddné komponenté U,
(i) ue L, (U),
(iii) w je koneénd A— skoro vsude v U,
(iv) u je koneénd na husté podmnoziné U.

Lemma 23. Necht B(z,7) C R", f > 0 je zdola polospojitd funkce na B(z,1) a
necht existuje y € B(z,r) tak, Ze f(y) > 0. potom fB(z nf>0.

Véta 24. Bud u zdola polospojitd funkce na oteviené souvislé mnoziné  C R™.
Necht pro kazdé x € Q existuje 6, > 0 tak, Ze B(z,d,) C Q a u(z) > A(u;z,0)
kdykoliv § € (0,6,). Potom bud u je na Q0 konstantni anebo infu(Q) < u(z) pro
kazdé z € ).

Obdobné tvrzeni pro M(u;x,d) misto A(u;x, ).

Véta 25 (Principy minima).
(a) Necht Q@ C R"™ je oteviend souvisld a uw € H*(Q) je nekonstantni na Q.
Potom u(z) > inf u(Q) pro kazdé z € Q.
(b) Necht U C R™ je oteviend omezend, s € S(U) a h € H(U). Pokud

%]im inf(s —h)(z) >0 pro kazdé y e U,
S2Tr—yY

potom s > h na U.

Véta 26 (Charakteristiky hyperharmonickych funkei). Bud u zdola polospojitd
funkce na oteviené mnoziné U C R™. Nasledujici vijroky jsou ekvivalentni:

(i) we H*(U) (tj. uw(z) > M(u;z,r) kdykoliv B(x,r) C U),

(i) u(x) > M(u;x,r) kdykoliv B(x,r) C U,

(iil) pro kazdé x € U ezistuje 6, > 0 tak, Ze B(x,05) C U a u(x) > M(u;x,0)
kdykoliv 6 € (0,0,),

(iv) pro kazdé x € U ezistuje 6, > 0 tak, Ze B(x,0,) C U a u(x) > A(u;z,9)
kdykoliv § € (0,6,),

(v) kdykoliv W C W C U je omezend oteviend, h € C(W)NH(U), u > h na
oW, potom uw > h na W,
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(vi) kdykolivV C'V C U je requldrni mnoZina, h € C(V)NH(U), u > h na oV,
potom u > h na 'V,
(vii) pokud B(x,r) C U, potom H, < u na B(z,r).

Obdobné tvrzeni pro superharmonické funkce na U.

Véta 27. Necht U je oteviend mnozina v R™ a s € C*>(U). Potom s € S(U), prdvé
kdyz As <0 na U.
Véta 28 (Vlastnosti S(U) a H*(U)).

(a) S(U) a H*(U) jsou min—stabilni konvexni kuZely.
(b) HU) = SU) N (=S(V)) = H(U) N (~H*(U)).
(c) Jestlize F C H*(U) je nahoru usmérnénd mnoZina funkci, potom sup F €
H*(U).
Specidlné, jestlize u, € H*(U) a u, / u, potom v € H*(U).

Poznamka. Priklady superharmonickych funkci, Newtonovy potencialy, Rieszova
dekompoziéni vlastnost a konstrukce nespojitych superharmonickych funkei.

Véta 29 (Poissonova modifikace). Necht U C R" je oteviend, s € S(U) a B :=

B(z,r) C B(z,r). Potom
(a) s je o—integrovatelnd na OU, H; € H(B) a Hs < s na B,

(b) polozime-li
H, na B,
sp =
b 5 na U\ B,

jesp € S(U), sp e H(B) asp <snal.

Véta 30 (O nasycené tiide). Necht Q C R™ je otevrend souvisld a B C S()
nasycend trida. Potom bud infB = —oco anebo inf B € H(N).

5. Intermezzo: Abstraktni teorie potencialu

Poznamka. Informativné o pfistupu k obecnéjsi teorie potencidlu majici za cil
zahrnout do této teorie kupiikladu i teorii potencidlu odvozenou od rovnice vedeni
tepla.

Nésledujici obecny princip minima lze vyuzit také ve funkciondlni analyze pii
dukazu Krejn—Milmanovy véty.

Véta (Abstraktni Bauertv princip minima). Bud K kompaktni prostor a S trida
zdola polospojitijch funkci na K. Proy € K oznaéme

M, ={ne MYK) : / wdp < u(y) pro kaidou funkciu € S}.
K

Bud’ s € 8. Potom ezistuje z € K tak, Ze
M. ={e.} a s(z)=min{s(t) :te K}.

Dikaz. Pomoci Zornova lemmatu. O
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6. Dirichletova uloha

Poznamka. Definice klasického feSeni Dirichletovy tlohy a perronovsky piistup k
zobecnéné Dirichletové tloze.

Véta 31. Necht U C R™ je oteviend omezend, Q2 je komponenta U a f : OU —
[—00, o0]. Potom

(a) FJ[{ = F? na €,

(b) Hy <HyfnaU,

(c) na Q bud ﬁ? = —00 nebo F? = +o00 anebo F? € H().

Lemma 32. Necht U C R" je oteviend omezend.
(a) Definujeme—li pro x € R\ U funkci
Tr:y}_)nyfov yeRn’
jers € C(U)NS(U). B
(b) Necht s € C(U)NS(U). Potom H, = Hs € H(U).
Véta 33. Nechf U C R™ je oteviend omezend.

(a) Mnozina R(OU) rezolutivnich funkci tvori vektorovy prostor.

(b) Pokud k funkci f € C(OU) existuje klasické teseni hy Dirichletovy tlohy,
potom f € R(OU) a Hy = hy.

(¢) Pokud f, € R(OU) a f, — [ stejnomérné na OU, potom f € R(OU) a
Hy — H; stejnomérné na U.

Véta 34 (Wienerova o rezolutivité spojitych funkci). Necht U C R™ je otevrend
omezend. Potom C(OU) C R(9U).

Véta 35. Necht U C R™ je oteviend omezend, f, : OU — [—00,00], fn / f na OU
a Hy > —oo na U. Potom

Hy, — Hy naU.
Specidlné, jsou-li navic f, € R(OU), potom H ; = Hy a f € R(OU), pokud alespori
jedna z funkei Hy ¢t Hy je konecnd.

7. Harmonicka mira

Véta 36. Necht U C R™ je oteviend omezend, x € U a f : OU — [—o00, 00]. Potom

*

Hy(z) = i

Véta 37 (Brelot). Necht U C R" je oteviend omezend a f : OU — [—00,00].
Potom je ekvivalentni:
(i) f e R(OU),
(i) f € LY (uy) pro kazdé x € U,
(iii) v kazdé komponentné Q C U ezistuje xq tak, Ze f € L1 (fizg)-

xxxoooaxooaxxxxoak KONEC ZIMNTHO SEMESTRU xxxx XX XXX XXXXKKK

Véta 38. Necht Q C R™ je oteviend, omezend a souvisld, z,y € Q, M C 9Q a
f:09Q — [—o0,00]. Potom:

(a) pz(M) =0, prdvé kdyz p, (M) =0,

(b) M je p,—méritelnd, prdvé kdyz je p,-méritelnd,
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(c) f je pz—méritelnd, pravé kdyz je p,-meéritelnd,
(d) LY(pz) = LY(py), pricemz normy na téchto prostorech jsou ekvivalentnd.

Véta 39. Necht U C R™ je oteviend omezend, 1 komponenta U a x € Q. Potom
1 (0U \ 092) = 0.
Véta 40. Bud B := B(z,r) CR", x € B a Kp Poissonovo jidro B. Potom

dp, = Kg(z,.)do,

tedy miry p, a o jsou navzdjem absolutné spojité a Radon—Nikodymova derivace
d;;” je rovna Kp(x,.).
Specidlné,

1
dp, = ———do.
Knpr™™

8. Potencialy a vymetani

Véta (Véta 29%Poissonova modifikace). Necht U C R" je oteviend, u € H*(U) a
B C B C U requldrni souvisld. Polozime—li

H — B
- u() faB wdpZ pro x € B,
U pro x €U\ B,

jeug € H*(U), up <wu na U a bud ug = oo na B anebo up € H(B).

Véta (Véta 30%-o nasycené tiide). Necht Q C R™ je otevrend souvisld a B C
H*(Q) nasycend trida. Potom bud infB = —oo nebo inf B = oo anebo inf B €
H(Q).

Véta 41 (O nejvétsi harmonické minoranté). Nechf U C R™ je oteviend, s €
SHU),

A:={ve-HU):v<snaU} a hs;:=sup.

Potom hs € H{U) a 0 < hs <snaU. Je-li h € H{U), h < s naU, je h < hg na
U.

Véta 42 (Rieszuv rozklad). Necht U C R™ je oteviend, s € ST(U). Potom existuji
jednoznacné uréené funkce h € H(U) a p € P(U) tak, 7 s = h + p. Funkce h je
nejuétsi harmonickou minorantou funkce s.

Véta 43. Mnozina P(U) vech potencidli na U tvori min-stabilnd konvezni kuZel.

Véta 44. Nechf U C R™ je oteviend, F C S(U) je zdola lokdlné stejné omezend
trida funkei do (—oo,00]. Je-li s =inf F na U, je

(a) 5€S(U),

(b) 5(y) = liminf s(z) pro kazdé y € U.

T—Y
Véta 45. Nechf U C R" je oteviend omezend, s € ST(R™) a f := s | OU. Potom
F? =RV na U.

Véta 46 (Vlastnosti redukce a vymetu). Bud E C R" a u € ST(R™). Potom

(a) Ry € ST(R"),
RE(y) = liminf RE (x) pro kazdé y € R,

) m i

)OSﬁfﬁngunaR",
(d) RE =u na E,

) RE = RE =y naInt E,

) RE = RE na R™\ E,
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(g) RE je harmonickd funkce na R" \ E.

Véta 47. Necht U C R™ je oteviend, s € ST(U) a necht hy je nejuétsi harmonickd
minoranta s na U. Necht ddle E, C U jsou relativné kompaktni mnoZiny, E, C
E,¢1 a U=, E,. Potom

hs = lim RUPn

Tedy, s € ST(U) je potencidl, prdvé kdyZ pro takovou jednu (a tedy kaZdou) po-
sloupnost {Ey,} je lim, REEn =0.

9. Regularni body

Véta 48. Necht U C R™ je oteviend omezend. Potom U je regquldrni, prdve kdyz
Uyeg = 0U.

Véta 49. Necht U C R" je oteviend omezend a z € U ey . Je-li f : OU — [—00,0)
shora omezend, potom

limsup Hy(z) < limsup f(y).

r—z,xelU y—z,ycoU
Véta 50. Necht U C R™ je oteviend omezend a z € Upey. Je-li f € R(OU)
omezend na OU a spojitd v z, potom

lim Hy(z) = f(2).

r—z,xccU
Véta 51. Necht U C R™ je oteviend omezend, s € ST(R™) a z € Uyey. Potom
RV (z) = s(2).

Véta 52. Bud K C R™ kompakt, f € C(K) a e > 0. Potom existuji p,q € P¢(R")
tak, Ze [|f —(p—q) I K[| <e.

Véta 53. Necht U C R™ je oteviend omezend a z € OU. Potom z € U ey, pravé
kdyz
REU(Z) =p(z) pro kazdy potencidl p € P(R").

Véta 54. (a) Bud'te U C G C R"™ oteviené omezené a z € OU N OG. Je-li z
requldrni bod G, je i reguldrnim bodem U .

(b) Jsou-li U a G reguldrni mnoziny v R™ a UNG # 0, je UN G reguldrni
mnozina.

Véta 55. Necht U C R"™ je oteviend omezend a z € OU. Ndsledugici podminky

jsou ekvivalentni:

(1) 2 € Uy,

(ii) v z ewxistuje Bouligandova funkce,

(iii) v z existuje bariéra s s viastnosti lim infU s(x) > 0 pro kazdé y € OU \ {z},
)

T—Y,TE
(iv) je-li f:0U — [—00,00) shora omezend na OU, potom
limsup Hy(z) < limsup f(y),
r—z,x€U y—z,yedU

(v) v z existuje Keldysova funkce,
(vi) v z ezistuje lokdlni bariéra.

Diikaz. Imlikace (vi) = (i) = (v) BD. O

Véta 56 (Kritéria regularity bodu). Nechf U C R" je oteviend omezend a z € OU.
(a) (Poincaré 1890 - external ball condition): Necht existuje B(a,r) tak Ze
B(a,r)NU = {z}, potom z € U ¢, .
(b) Je-li U konvexni, je Uy = OU.
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(c) Je-li U tridy C* v z, je z € U ey .

(d) Necht existuje "useknuty nedegenerovany kuzel” K s vrcholem v z tak, Ze
K CR"\U, potom z € U, .

(e) Je-li U tridy C' v z, je 2 € Uy .

(f) Mnozina reguldrnich bodu U je neprdzdnd.

(g) Je-li z izolovany bod U, je z irrequldrni bod U.

Dukaz. Tvrzeni (d) BD. O
Poznamka. Mnozina U,es je vzdy typu Gy, ale nemusi byt typu Fj.

Véta 57. Necht U C R" je oteviend omezend. Potom existuje posloupnost {G,}
reguldrnich mnozina tak, Ze

GnCGnp1 a U=[]JGy.

Poznamka. Pozndmka o Wienerové piistupu k feseni Dirichletovy tlohy.

Véta 58 (Keldys, 1941). Je-li A: C(OU) — H(U) Keldysiv operdtor a f € C(OU),
potom Af = Hy.

Dikaz. BD O

10. Malé mnoziny v teorii potencialu

Véta 59. Necht U C R™ je oteviend omezend. Mnozina E C OU je zanedbatelnd,
prdvé kdyz existuje s € ST(U) tak, Ze
lim s(z) =00 prokaidé z€E.
r—z,x€U
Véta 60 (Princip minima pro S(U)). Necht U C R"™ je oteviend omezend a
mnozina E C 0U je p,—méritelnd pro kazdé x € U. Potom E je zanedbatelnd,
pravé kdyz kdykoliv s € S(U) je zdola omezend na U a liminf > 0 pro kazdé

z—y,x€U
y € QU \ E, potom s >0 na U.

Lemma 61. Necht s € S(B(z,R)) a0 <r < R. Potom exzistuje u € S(R") tak, Ze
u=s na B(z,r) au je zdola omezend na R™.

Véta 62. Bud P C R™ poldrni a z € R™\ P. Potom ezistuje u € S(R™) tak, Ze
u>0mnaR" u(z) <ocoaP C{xeR":u(x)=o0}.

Dokonce ezistuje konecnd Radonova mira p na R™ tak, Ze u = N¥ md poZadované
vlastnosti.

Dikaz. Dodatek BD. O

Véta 63 (Vlastnosti poldrnich mnozin). Poldrni mnoZiny v R™ maji ndsledugjici
vlastnosti
(a) Poldrni mnoziny v R™ maji Lebesgueovu miru nula.

) Poldrni mnoZiny tvori o—idedl.
¢) Je-li P poldrni, existuje poldrni mnozina Q typu Gs tak, Ze P C Q.

) Spocetné mnoZiny jsou poldrni, existuji nespocdetné poldrni mnoziny.
e) Poldrni mnoZiny maji prdzdny vnitrek.

f) Dopliiky poldrnich mnoZin jsou husté.

) Je-li P uzavrend poldrni mnoZina, je R™ \ P souvisld.

) Necht U C R" je oteviend omezend a P C dU poldrni, potom P je zane-
dbatelna.

Véta 64 (Charakteristiky polarnich mnozin). Pro mnozZinu P C R™ je ekvivalentni:
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(i) P je poldrni,
(i) RP =0 na R™ pro kazdou v € S(R™),
(iii) ezistuje v € S(R™), v > 0 na R™ tak, Ze ﬁf =0 na R",
(iv) RP =0 na R™,
(v) ezistuje v € S(R™), v >0 na R™ a z € R™ tak, Ze RV (2) =

0,
(vi) ezistuje v € S(R™), v >0 na R™ a z € R™ tak, ze RP(z) = 0.

Véta 65 (Choquetovo lemma). Bud T topologicky prostor se spocetnou bdzi oteviengjch
mnozin a F neprdzdnd trida numerickjch funkci na T. Potom existuje spocetnd
Fo, C F tak, Ze

nf F, = inf F.
Véta 66. Necht U C R" je oteviend omezend a F C S(U) neprdzdnd trida lokdlné
zdola omezengch funkci. Polozime-li s = inf F, je 5§ € S(U) (podle Véty 44) a
mnozina
{r e U :35(x) < s(x)}

je poldrni.

11. Tenkost

Véta 67 (Vlastnosti tenkosti).

(a) Je-li P polarni a x € R™\ P, je P tenkd v x.
(b) Je-li E tenkd vz a F C E, je F tenkd v x.
(c) Jeslix e R*\ (EUF) ajsou-li E i F tenké v x, je EUF tenkd v x.

Poznamka. Pozndmka o definici jemné topologie a o jejich vlastnostech.

Véta 68 (Charakteristika tenkosti). Budte E CR", x e R"\ E, v € S(R"), v >0
na R™ a v spojitd v x. Potom ndsledujici vyroky jsou ekvivalentni:

(i) E je tenkd v z,

(ii) ewistuje V € W(x) tak, Ze RETV (z) < v(z),

(i) it REWV (z) < v(x).

Specidlné, lze volit v =1 na R™.

Véta 69. Nechf U C R™ je oteviend omezend. Potom:

(a) A C OU je poldrni, pravé kdyz A je zanedbatelnd.
(b) Mnozina Uy je poldrni.
(¢) Bod z € OU je reguldarni, prdavé kdyz R™ \ U neni tenkd v z.

Dikaz. BD O

Véta 70 (Odstranitelné singularity pro superharmonické funkce). Necht U C R™
je otevrend omezend, P C U (relativné) uzaviend poldrni a w € S(U \ P) lokdiné

zdola omezend na U. Potom existuje prdvé jedna funkce s € S(U) tak, Ze s = u na
U\ P.

Dikaz. Néznak dukazu. O
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12. Kapacita

(informativné)

Véta 71. Bud K C R"™ kompakt. Potom pro newtonovskou kapacitu cap plati:
(a) RE =max{N* : u Radonova naR"™, sptp C K, N* <1 naR"}.
b) cap(K) = max{u(K) : p Radonova naR™, sptpu C K, N* <1 naR"}.
7 Iz Iz
(¢) Zobrazeni K +— cap(K) md ndsledujict vlastnosti:
(c1) pokud K1 C Ko, potom cap(K1) < cap(Ks),
(c2) pokud K1 D K3 D Ks..., potom cap (ﬂKn) = lim cap(K,),
(c3) cap(Ky N K3) + cap(Ky U K3) < cap(K) + cap(K32).

Véta 72. Bud X lokdlné kompakini propstor, K(X) kolekce vsech kompaktnich
podmnozin X a C: K(X) — [0,00) Choquetova kapacita. Potom
(a) kompakini a oteviené mnoziny jsou kapacitabiln,
(b) zobrazeni C* : 2% — [0, 00] md ndsledujici vlastnosti:
(b1) pokud A C B, potom C*(A) < C*(B),
(b2) pokud Ay C Ay C As..., potom C*(JA,) = limC*(4,),
(b3) je-li {K,} posloupnost v K(X) a K1 D Ko D K3..., potom
C*(NKy) =1limC*(K,).
Specidlné, tyto vlastnosti md i vnéjsi newtonovskd kapacita E — cap*(E), E C R™.

Véta 73 (Choquet, 1953). Borelovské a analytické mnoZiny jsou kapacitabilni.
Véta 74 (Cartan, 1945). Mnozina P C R™ je poldrnd, prdvé kdyz cap*(P) = 0.

Véta 75 (Wienerovo kriterium regularity). Necht U C R™ je oteviend omezend,
z2€0U a o> 1. Potom z € Uyeg, pravé kdyz

S a" cap(A, \ U) = oo,
n=1
kde
Ap={zeR:a" <|lz — 2| < a1}



