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Teorie

1. typ R (:1:, x + a)
Uvazme nejprve typ R(z, ¥/x + a), kde a je redlné ¢islo a m prirozené &islo ostie
vétsi nez 1. 'V takovém pripadé lze pouzit substituci

t="Vzr+a
s prihlédnutim ke vztahtim

r=1"—a, de = mt™ 1 dt.

2. typ R (a:, e/ g;‘ig),

kde m € N, m > 1, a,b,¢,d € R a R(x,y) je racionélni funkce dvou proménnych,
lze prevést na integral z raciondlni funkce substituci (je-li ad # be)

fom ar +0b
- VNex+d

dt™ —b
x=—-:=w(t)

a— ct™

Odtud dostavame, ze

a nasledné

m—1(, _ ~4m m—1(pm _ . m—1
dz = o' (H)dt = mdt™ ™ (a — ct™) + met™ (dt™ — b) g — m(ad — be)t

dt.
(@ — ct™)? (a — ct™)?

3. typ R (:c, \/M)

1. Kvadraticky trojclen ax® + bz + ¢ md jeden dvojndsobny redlny koren.
Zacnéme tim nejjednodussim pifpadem. Pokud trojélen az? + bz + ¢ ma
jediny dvojnasobny koien z1 a a > 0,' potom se odmocniny zbavime snadno

ihned
Vaz? + bz +c = alz — x1|.

Muze vést na lepeni.

1) jinak je odmocnina dobfe definovdna pouze v jednom bodé
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2. Kvadraticky trojélen ax® + bx + ¢ md dva redlné koreny.
Necht kvadraticky trojélen axz? 4+ bx + ¢ mé dva redlné kofeny x; a xq, tedy
lze psat
ax?® +br +c = a(x — 1) (x — x2).

Potom integraly typu R (:U, Vax? + bx + c) lze tesit Fulerovou substituct

— — xot? 2 — xo)t
b= Ja" T odkud e M@ 20z mo)t
T — Xy a— t? (a — t2)?

dt.

3. Kvadraticky trojélen ax® + bx + ¢ nemd reding koren. Pokud kvadraticky
trojclen ax? 4 bx + ¢ nemé zadné realné kofeny, pak aby odmocnina méla
smysl, musi byt a > 0. Z neexistence kofenu navic vyplyva, ze ¢ > 0. Lze
pouzit jedné z nasledujicich dvou Fulerovijch substituci

t = Var?+br+c+aa, (1)
zt = Var?+br+c+y/e (2)

Naprtiklad z prvni substituce lze vyjadrit, ze

tFava = Var?+br+c
(tFava)? = az?+br+ec
2 F2Ax/a = br+c

2 —c
b+ 2t\/a

xr =

a odtud mame, ze

t? —c
Var? +br+c=tFVa——~—

b+ 2t\/a

2(va(c+t?) £ bt)
(b + 2y/at)?

4. Existuje jesté jina, v jednodussich piipadech ¢astéji vyuzivand moznost, zalozena

na transformaci kvadratického trojClenu na kanonicky tvar - prevodem na
¢tverec. Nasledné lze uzit hyperbolické nebo goniometrické substituce.

dr =+ de.

U v8ech typu substituci je potieba peclivé zkontrolovat defini¢ni obory a podminky.



