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Teorie

Véta 1. Nechf je ddna mocninnd fada > oo g an(z — 20)" a p = (limsup {/|a,|) . Pak
uvedend fada konverguje absolutné pro |z — zg| < p, diverguje pro |z — zg| > p.
Pro libovolné kladné r < p konverguje stejnomérné pro |z — zg| < r.

Véta 2. Pro fadu ) .7, anﬁ existuje ¢islo p € [0, 00| takové, ze tato fada kon-
verguje absolutné na mnoziné K = {z;|z — z9| > p} a stejnomérné na kazdé kompaktni
podmnoziné K.

Plati p = limsup {/|ay|.

Definice 3. Laurentova fada Y " an(z — zo)" se definuje rovnosti
o0 o0 o 1
Z an(z — 20)" = Z an(z —20)" + Zanin.
n=-—00 n=0 n=1 (Z N Zo)

Prvni ¢ast Laurentovy fady se nazyva reguldrni édast, druhd se nazyva hlavni c¢dst.
Laurentova rada konverguje, konverguji-li obé jeji ¢asti.

Véta 4. Pro Laurentovu fadu ) 2 an(z — 20)" existuji ¢isla 0 < r < R < oo tak,
ze fada konverguje absolutné na mnoziné M = {z,r < |z — 29| < R a stejnomérné na
kazdé kompaktni podmnoziné M.

Souctem této fady je holomorfni funkce v mezikruzi M, jeji derivace a primitivni
funkce se ziskaji derivovanim a integrovanim rady ¢len po ¢lenu.

Véta 5. Nechf 0 < r < R < oo a funkce f je holomorfn{ v mezikruzi M o stiedu zy a
polomérech r, R. Potom

pro néjaka a, € C a vSechna z € M.

1 f(2)
apn = 27”./@ (Z—zo)"“dz’

kde ¢ je libovolnd jednoduse uzaviend krivka lezici v mezikruzi M a obsahujici bod zg
ve svém vnitiku.



Priklady
1. Zjistéte obor konvergence Laurentovy rady
(a) Yol o2 Mz = 1)
(b) 2 (== 1)
(€) Xnt—oo Fagr (2 — )"
(d) o1 2men 4 3000 3

n=—oo

2. Rozvinte fuknci f(z) v bodé zg

(8) f(2) = 1, 20 =
(b) f(2) = 122, 20 = ~1
(©) £(2) = g2z, 20 = 1
(d) f(Z) — (z—2)1(z—3)7 zZ0 — 0 na mezikruii
(e) f(z)=z%7 2 =00
() £() = oot 20 = 2
(g) f(z) = m, zo=—1
(h) f(z):m, zo=1
3. Naleznéte prvni 4 ¢leny Laurentova rozvoje funkce f(z) = Z(Zéizﬂ) na mnoziné

0 < |z| < 1. (Hint: Rozvifite zvlast e a 1/(z(2? 4+ 1)) a prondsobte.)



