PLOCHY

Plocha je mnotina {(i(u, v), $(w, v), 7(u,v)); (w,v) € I}, kde plu, v),¥(u, v), 7(x, v) jsou redlné spojité

funkee definované na néjakém omezeném intervalu I v roving.

Predchozi plocha se nazfvd uzaviend, jestliZe I je uzavieny a viechny body z hranice T se zobrazi do jediného

bodu.

Plocha zadand parametry (e, v), ¥z, v), Tz, v) naintervalu T se nazgvs hladkd, jestliZe plati:
1. funkce , 3, T maji spojité prvni parcidlni derivace na [I;

2, pro ka¥dé (u,v) € I mi matice
(R
E- T
hodnost 2;

3. ka¥dy bod plochy je obrazem jediného bodu (a, v) € T s jedinon meZnon v§jimkon: obrazy bodi z hranice
{ mohou splvat,

Kraj plochy se nékdy nazgv4 hranice, ale pak je numé odliSovat hranici plochy v R? (to je obvykle cel plocha)
a hranici, kterd se tn nazgvi kraj.

Plocha s prazdngm krajem je totéZ, co uzaviend plocha.
Po &dstech hladkd plocha je spojeni koneéné mnoha hladk§ch ploch.

Po ¢idstech hladks plocha P, parametricky zadand zobrazenim $ na uzavieném intervalu I, se nazfvi jednoduse
uzaviend jestlife P je prosté na vaitfku 7, konstantni na hranici 7 s hodnotou riznou od hodnot na vaitfku 7.

Jednoduge uzaviens plocha Prozdéluje prostor na dveé souvislé édsti, jednu omezenou, zvanou vnitfek (znaceni
+P) a dmhou neomezenou.

Orientace plochy znamend, Ze 1ze mluvit o dvou strandch plochy, jedna se oznadi za kladnou a druhd za zdpor-
now.

Je-li plocha orientovina, normdla vidy sméfuje nad kladnou stranu,

U jednodude uzaviengch ploch, pokud neni stanoveno jinak, se za kladnou stranu bere vn&jdi strana a norméla
tedy sméfuje ven, nikoli dovnitf,

UJ prafil funkei dvou proménn¥ch se za kladnou stranu bere homi strana,

Orientace hladké plochy znamend, #e v kaZdém jejim bodg je urden smér normély a to spojitym zpisobem:
jestlize pljdete po jednoduse uzaviené kfivee na dané ploe, musite dojit do vicheoziho bodu ve stejné poloze.

Je-li orientovand kiivka ' &isti kraje orientované plochy P, #ikd se, Ze obé orientace jsou souhlasné, jestliZe
pii chilzi po kiivee v kladném sméru a po kladné strang plochy, mite plochu po levé strang,

Nebude-li fefeno jinak, bude se vidy predpoklidat, %e plochy a jejich kraje jsou orientovény souhlasné.

PLOSNE INTEGRALY 1.DRUHU

DEFINICE. Necht' f je funkece zadand na hladké plofe P, na které je v ka?dém bodé cos~y # 0. Pak se definuje

plogny integril 1.druhu funkee f pfes plochn P jako

_ dr dy
L £(8) a8 = fo(SJ—ImE,ﬂ-

POZOROVANI. Nisledujici 2 rovnosti plati, jakmile maji smysl pravé strany, posledni nerovnost plati, pokud

existuje levd strana,
1. [p(af(S) + Bg(8)) dS = a [p f(S) dS + B [p g(8) dS;
2. Jp,p, f(8) dS = [p £(8) dS + [p, £(8) dS;
3. | Jp £(8) 48| = O(P) maxge p | f(S)]. kde O{ P) je obsah plochy P.
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VETA. Necht plocha P je grafem funkce h(z,y). Potom

ey () - ()

VETA. Necht je plocha P déna parametricky rovnostmi = = wlu,v),y = ¥(u,v),z = v(u,v). Potom

2 2 A2
- i +(E)
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T dudv  Budv  duTv

a J(ip, 1) je Jakobidn funkei , .
VETA. Necht f je funkce definovans na hladké plose P.
1. Necht' je plocha P grafem funkce ! definované na mnoZiné A. Pak

[ 1) dS=Lf(l':y:h(l':y]]\/l+(%)2+(%)2hdy.

2. Necht' je plocha P uréena parametricky funkcemi ¢, 1, 7 na mnoZiné A. Pak

Lf[S) ds =Lf{4p(u,tr),¢:(u,:r),f(u,tr))-\fEG—F?dudtr.
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