Kfivka miife byt zadsina riznymi zplisoby. Nejotwyklejd zadini {a pokud nebude fedeno jinak, privé toto
zadini bude poufito) je jako spojity obraz kompaktniho itervaln z . Jednd se viastn o parametrické zadind,
protofe spojité zobrazeni @ : [a,b] — E™ je n-tice spojitfch redingch funkei jedné proménné definovanych na
[a, 8.

Kfivka v roving je tedy popsina spojitymi funkeemi i, ¢ : [a, 8] — R jako mnoZina bodf {(i(2),4(£) ;£ €
[, 8]}

: bliff-ivl:a v prostoru je popsdna spojitymi funkeemi i, 9, 7 : [a, 8] — R jako mnoZina bodil {{w(t), (), T(£) )it €
a, .

Potdtedni bod kiivky je ${a), koncovy bod je $(b) (pokud neni orientace stanovena jinak — viz dile). Kiivky,

u kterfch poddtedni a koncovy bod splyvaji, se nazgvi uzaviens.

Necht' jsou diny dve k¥ivky €1, Cy definované funkeemi @ : [a,b) — R a ¥ : [c,d] — R, pfitem? koneovy
bod k¥ivky Cj je potiteni bod kiivky Cs, tj. B(b) = (c). Spojenim obou kiivek se rozumi kiivka, znadens jako
C1 + Ca, definovans funkei T(£) na intervalu [a, b + d — ¢] predpisem

[ ®(D), ot € [a,b);
T':_f]—{ it +c—b), me[b,b+d—C]. ’

Je ziejmé, jak se definuje spojeni i a viee kiivek.

W dalfim textu bude pouXivin pojem hladks kiivka. Je-li kiivka popsina parametricky funkeemi p, 3, Znamens
to:

1. funkce yz, 3 maji spojité prvni derivace;

2. pro kaZdé ¢ € [a, b] je aspofi jedna z derivaci ' (£), ¢ (£) nenulovd;

3. kakdy bod kfivky je obrazem jediného bodu z [a, 8] s jedinon moZnou vijimkou: poddtetni a koncovy bod
mohou splyvat.

Po &dstech hladks kfivka je kfivka, kterd vznikla spojenim konedné mmoha hladkych kfivek.

DEFINICE. Necht’ je dina redlnd funkee f na po Sdstech hladké kfivee v roviné zadané parametricky funkeemi
41 na intervalu [a, b]. Pak se definuje kiivkovy integril 1.drhu funkee £ podél kiivky C jako

b ,
f F(s) ds = f FUlolB. 0y 72 (6) + 9728) de.
[ F

POZOROVANI. Nisledujici 3 rovnosti plati, jakmile maji smysl pravé strany, posledni nerovnost plati, pokud
existuje levd strana.

1. fulaf(s) + Bals)) ds = a [ £(s) ds + B [pg(s) ds:
2. f01+02 fis) ds = ff?'] fis) ds + fC-z fis) ds;

3. Lo fls)ds= [ f(s) ds;
4. | fo: Fs) ds] < L(C) maxaec | f(s)], kde L(C) je délka Kiivky C.



KRIVKOVE INTEGRALY 2.DRUHU

DEFINICE. Necht' je dina rovinnd po &dstech hladkd orientovand kfivka ¢ funkeemi 2, 9 na intervalu [a, b 2
funkce f na € s hodnotami v B2 se soufadnicemi (f, fa).
Pak se definuje kiivkovy integril 2.druhu funkee f podle Kivky C jako

b
f £(s). dt = f (Frlz,y) dx + folz,y) dy) = f (Fuliole), $EN(2) + Faliole), (8 (8)) dt.
(& [ a

POZOROVANI. Nisledujici 3 rovnosti plati, jakmile maji smysl pravé sirany.
L Jolof + Gg).dt =a [of.dt+ 3 [ g.dE:
2. fCl +Cs f.dé = fC] £.dE + fCe £.dE;

3 [ pfdt=— [.f.dE

POZOROVANI.

f (filz, ) dx+ fo(z,y)dy) = f (f1(s) cosals) + fols)sina(s)) ds,
[ (&

.

kde cx{s) je dhel, kiery svird teény vektor k C' v bodé s s osou .

VETA. (Green) Necht' H je otevieni mnoZina v rovingé ohsahujici jednoduSe uzavienon kitvku O i s jejim
voittkem o' a f = { f1. fa) je funkee H — B? majici spojité parcidlni derivace na H . Pak plati
r o itfa ifa
POZOROVANI.
1. Délka po &dstech hladké kfivky C je rovna [ ds.

2. Hmomost tenkého dritu majiciho tvar po &dstech hladké kifivky C, ktery md v bodé€ s hustotu i s), je rovna
Je h(s) ds.

3. TéZise tenkého dritu majiciho tvar po &dstech hladké kiivky O, klery md v bodé s hustotu i(s), md soufad-
nice (T, Ty ), kde (m znaiéi hmotmost dritu)

fﬂ. xhis) ds T = fﬂ. yh(s) ds
e L] . e .

T, =



