5. ukol na 10. 11.

Kristyna Kuncova

1. Spoctéte objem télesa M zadaného vztahem /22 + y2 < 2 < 6 — (22 + y?). (1 bod
substituce (pfip. obrazek), 1 bod nalezeni mezi, 1 bod sestaveni integralu, 1 bod
vypocet)

2. Spodtéte povrch télesa, které vznikne jako priinik sféry 22 + 3% + 22 = 4a?, s valcem
22 +y? < 2ax, kde a > 0. (vysledek je 8 * a®(7 —2)) (1 bod obrazek, 1 bod sestaveni
funkce z(z,y), 1 bod primét, 1 bod substituce, 1 bod meze, 1 bod sestaveni integrélu,
1 bod vypocet)

Néavod: Povrch hladké kiivocaré plochy z = z(x,y) se spocita podle vzorce
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kde M je primeét dané plochy do roviny xy.

Priklad na aplikaci véty: spoctéte povrch koule o poloméru a > 0.

Pro jednoduchost umistime kouli do pocatku a neb je symetrickd, budeme pocitat
jen horni polokouli a vysledny povrch vynasobime dvéma. Primétem je mnozina
M = {z* + y* < a*}. Parametrizaci je funkce

z2(z,y) = Va? — x? —y2
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Priklad vede na polarni soutadnice ¢
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Povrch polokoule o poloméru a je tedy 2ma?, povrch celé koule potom 4ma?.

3. Urcete hmotnost koule o poloméru a. Hustota koule je pfimo tmérna vzdalenosti od
stfedu koule a na povrchu je rovna 1.

(1 bod substituce a meze, 1 bod sestaveni integrélu, 1 bod vypocet)

4. Vysvétlete, pro¢ se zméni znaménko integrace na intervalu, pokud se interval ” obrati”
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ale znaménko se neméni u kiivkového integralu 1. druhu, ”obrati”-li se kiivka

/Cf(s)ds:/cf(s)ds.

(1 bod)



