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Teorie
Véta 1 (O dvou policajtech). Necht {a,}nen, {bntnen a {cn}nen jsou tii posloupnosti reél-
nych ¢isel, spliujici
(i) InpeN VYneN, n>ng: ap <cp < by,
(i) limp—00 ap =limb, = A € R.

Pak
lime, = A.

Véta 2. Necht {a,} je posloupnost s kladnymi ¢leny. Necht nasledujici limita existuje:

. Ap+41
lim L — 4,

n—o0o0 Ay

Pak takeé
lim {/a, = A.

n—oo

Opacné implikace neplati.

Véta 3 (O limité vybrané posloupnosti). Necht {ay}nen je posloupnost redlnych &isel a
necht lim,_,o ay, = A. Necht posloupnost {by}ren je vybrana z posloupnosti {a,}nen. Pak

Fakta
. n! nB
1. 1 — =0 - =
pam 3. 8>0,a>1: ngrfooan 0.
n 1 (6%
2. a>1 lim & =0 4 a>0,8>0: lim 2" _p.
n—-+oo n‘ n—-+4oo nﬁ

log®n < nf < a™ < n! <« n"
Necht a > 0, pak:

1. lim Ya=1 2. lim Yn=1 3. lim Yne=1 4. lim Vn!=4oc0

n—-+o0o n—+o0o n—-+o0o n—-+o0o

1 n
lim <1 + ) =e
n—o00 n

Necht x,, je posloupnost, x, — co. Pak
1\""
lim (1 + > =e.
n—oo In
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Fakta 2
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Priklady
1. Urcete limity

o n/ o on o an o
a=" n

n—oco \| 5" + 4" cos(n!) n—oo \| ((n +1)3 —n3 — 3n2)n-1

o 2vVni4+n—n-VAr+1
* lim

(C)SSS lim Va" +b" + ¢ pro a,b,c > 0 (£) i

300 Vot 41

2. Spoctéte limity

(2)Q lim T\L/\/3n+2.2n_\/3n+2n li 1" n?/n
n—00 (C) nlen;o(_ ) m
) lim V23
n—00 QW

3. Spoctéte limity

. 1\ . (n—1\" : LY
(a) nh_}ngo <1 + n) (d) nhj& <n T 1> (g)%nlggo <1 + n+ sinn)

. 1\" , 1\" . (n+4a\"!
(b) lim <1 + 2n> (0% lim (1 + n2) (b) Jlim <n - 2)

. 1\" T\ . : n? —1\""
@i (1) % i (107) e e 07t (555)
Bonus

4. Necht {a,} je posloupnost, lim,, o a, = A. Co miuzeme Fict o hI_iI_l (=1)"ay, ?
n—-—+0oo

5. Existuji posloupnosti {a,} a {b,} takové, ze lim, o an, = 0, limy,_yo0 by, = 00 a
lim,, oo anb, neexistuje?

6. Necht {a,} je konvergentni posloupnost racionalnich ¢isel. Musi byt limita racionalni
¢islo?

7. Necht {a,} je omezena posloupnost takova, ze an4+2 > a,. Musi mit a, limitu?
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