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Priklady
1. Urcete limity
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ReSeni: Nejrychleji ze ¢lent ve zlomku roste faktorial. Proto
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2. Jak to dopadne s posloupnostmi? (Divergentni znamend jak jdouci do nekone¢na, tak
oscilujici.)

(a) Necht posloupnost x, je konvergentni a posloupnost y, je divergentni. Je mozné
Fici, ze posloupnosti a) ,, + yn, b) Tpy, jsou také divergentni?

Regeni: a) Ano, soucet je divergentni. Lze ukazat sporem. Predpokladejme, Ze
(xn + yn) je konvergentni posloupnost. Pak ale y, = (z, + yn) — =, je souétem
dvou konvergentnich posloupnosti (plyne z aritmetiky limit). CoZ je spor.

b) Nemusi byt, z, = %, Yn = n, pak xpy, = 1, coz je konvergentni posloupnost.

(b) Necht posloupnosti z, a y, jsou divergentni. Je mozné Fici, ze posloupnosti a)
ZTn + Yn, b) Tpy, jsou také divergentni?

Regeni: Nemusi byt. Napi. z, = (=1)", y, = (—=1)"*!, pak z, + y, = 0 a
TnYp = —1.

(c¢) Necht limz, = 0 a y, je libovolna posloupnost. Je mozné ¥ici, ze lim(x,y,) =0 ?
Regeni: Nikoli, napf , = % a yp, = n. Pak lim, 00 zpyn, = 1.

(d) Necht lim(z,y,) = 0. Je mozné ¥ici, Ze plati bud lim z,, = 0 nebo limy, =07
Regeni: Také ne. Necht z, je posloupnost, kters ma na lichych pozicich 0 a
na sudych 1. Naopak necht y, méa na sudych pozicich 0 a na lichych 1. Pak
limy, oo Tnyn = 0, ale ani jedna posloupnost neméa nulovou limitu.
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