
10. cvi£ení � Goniometrické substituce
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Postup

1. Ur£íme intervaly spojitosti funkce f .
2. Otestujeme, která substituce bude

vhodná.
3. Ur£íme intervaly pro substituci.
4. Provedeme substituci.

5. Vy°e²íme parciální zlomky.
6. Vrátíme substituci.
7. Doladíme podmínky a výsledek.
8. Pokud je to nutné, slepíme (ale to aº

p°í²t¥).

P°íklady

Najd¥te primitivní funkce

1.
sinx

1 + cosx

2.
1

1 + sin2 x

3.
3 sin2 x+ cos2 x

sin2 x+ 3 cos2 x

4.
cos3 x

2− sinx

5.
1

2− cosx

6.
1

sinx

7. R
1

cosx sin3 x

8.
sinx

sinx− cosx

9.
sin3 x

1 + 4 cos2 x+ 3 sin2 x

10. ^ tg5 x

11.
sinx

1 + sinx

12.
2− sinx

2 + cosx

Figure 1: https://www.facebook.com/permalink.php/?story_fbid=324757521435677&id=270496563528440
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Bonus

13. Které/á z následujících tvrzení jsou pravdivá?

(a) Jestliºe f ′(x) = g′(x) (pro v²echna x), pak f(x) = g(x) (pro v²echna x).
(b) Jestliºe

∫
f(x) =

∫
g(x) (pro v²echna x), pak f(x) = g(x) (pro v²echna x).

Zdroj: http://www.math.cornell.edu/~GoodQuestions/GQbysection_pdfversion.pdf

14. PRAVDA � NEPRAVDA Nech´ F je primitivní funkce k f na intervalu (a, b).

ANO � NE Jestliºe (a, b) je omezený a F je omezená, pak i f je omezená.
ANO � NE Jestliºe f je omezená a spojitá, pak i F je omezená.

15. PRAVDA � NEPRAVDA Nech´ funkce f má na R primitivní funkci, g je polynom. Pak
k funkci fg existuje primitivní funkce na R.

De�nice 1. �ekneme, ºe funkce f : I → R je stejnom¥rn¥ spojitá na intervalu I, jestliºe

∀ε > 0 ∃δ > 0 ∀x, y ∈ I, |x− y| < δ : |f(x)− f(y)| < ε.

16. Dokaºte: Nech´ I je interval, f : I → R. Pak f není stejnom¥rn¥ spojitá na I práv¥
tehdy, kdyº existuje ε > 0 a posloupnosti {xn}, {yn} bod· z I spl¬ující
limn→∞ |xn − yn| = 0 a |f(xn)− f(yn)| ≥ ε pro kaºdé n ∈ N.

(7)y=tanx(10)y=tanx
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