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Teorie

Véta 1 (O limité slozené funkce). Necht a € R* a necht funkce f a g spliiuji

Tr—ra

limg(z) = A€ R, lim f(y) =B eR"
y—A

Je-li navic splnéna alespon jedna z podminek

(S) f je spojita v A; (P) 36>0 VaxeP(a):

pak lim,_,, f(g(x)) = B.

Fakt

a>0,8>0c>1:

T log®
im &L lim 080+ lim 2% g
z—0 z—0 x r—+oo T
K odvozeni
lim 28(2) _ ¢
z—1 x—1
Hinty
al = ebloga log a + log b = log(ab) loga —logb = log §
Priklady
1. Spoctéte limity zadanych funkci
(a) lim log(1 + 32) (g)7F lim xlog(z +1) —logz]
z—0 T
, log(x? 4+ 4) — log 22
(b) lim zlog (1 - 3) (h)X lim Vlog( ) &
Z—00 T T—00 arccot x
o log(1 + z*
(% 1im YO (1) lim log( Hz)
z—1— arccos T 20 log(1 — 2?)
) log(x2 —z+1) . )
d 1 (G) lim zlog(1— —
(d)© oo log(x0 4+ 2+ 1) T=00 ?
. V1+zxsinz—1 . log(2 + e3%)
K® 1 —_—
() gljlg%) o? 1 (k) z_lffoo log(3 + €27)
log(z? — arct Vasi
() O lim og(z° — arctan z) 1O lim Vasinz

z—o0 log(z? 4 arctan x)
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a* —1

(m)# lim . kde a > 0. DL log(1 + vz + /)

z—0 x—1>r—|€loo log(1+ ¢z + )
@)L lim log(1 + 3%) ()% lim log(1 + 3%)

v-o0 log(1 + 27) » oo log(1 + 27)

Zkouskové priklady

2. Spoctéte limity zadanych funkei

cos(sinz) — 1 i (V/e)*in® — cos(y/)

a) lim ————
(a) 20 log V1 + 22 (c) T30+ log?(1 + /)
. 3 3\ 2
(b) mlggo log (1 + x) (log(1 + 2?))
Bonus

3. Rozhodnéte, zda plati
(TRUE-FALSE) Necht funkce f(z) neni shora omezena v zadném okoli P(0, 7). Pak lim,_,o f(x) =
+00.
(TRUE-FALSE) Necht lim,_,o f(x) = +00. Pak existuje okoli P(0,0) takové, ze funkce f je zdola
omezené na P(0, 9).

4. Necht f,g: R — R jsou funkce. Ukazte, Ze

max{f(z), g(zx)} = f(z)+ g(x) -;\f(x) _ g(x)\’

- f(@) +g(x) —|f(x) — g(x)]
- 5 :

min{ f(z), g(x)
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