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Teorie

Véta 1 (Leviho pro fady). Necht f,, : X — [0, 00] jsou méfitelné nezaporné funkce. Potom

)5 e

Véta 2 (Lebesgueova véta pro fady). Necht f,, : X — [—00, 0] jsou méFitelné funkce a necht
Yomey Jx | fuldp < co. Pak f(x) =307 fy konverguje absolutné pro skoro vsechna r € X a

Lfduzl((gfn) du:ni;/andu.

Algoritmus

1. Rozvineme funkci do fady pomoci zndmych Taylorovych Fad. Zkontrolujeme polomér
konvergence.
2. Najdeme a odtvodnime vhodnou vétu pro prohozeni fady a integralu:
(a) Jsou funkce f, nezaporné? — Levi.
(b) Konverguje absolutné Y >, [ |fn|? — Lebesgue.
(c) Jinak: zkusime sestavit posloupnost ¢aste¢nych souctti a pouzit Lebesgueovu vétu
pro posloupnosti.
3. Prohodime tadu a integral a spo¢teme.
4. Pozn.: Nékdy je vyhodné poéitat v poradi ) [ misto [ >.
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Bonus

2. Spoctéte limitu

oo t o0 : z
(2)% lim arctann , . (b)% lim S
n—oo Jq 1423 n—oo Jq (1 + %)

3. Necht’ fn:nX[ 1 1].

nin

a) Najdéte lim,, o ! ndA, jestlize ovSem existuje.
J 0 J )

(b) Existuje integrovatelnd majoranta pro x € (0,1)?
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